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ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

�Οροι. Apibrėžimai

α΄. Σηµε�όν �στιν, οá µέρος οÙθέν. 1. Taškas yra, kur jokios dalies.
β΄. Γραµµ¾ δ� µÁκος ¢πλατές. 2. O skriestė – ilgis beplotis.
γ΄. ΓραµµÁς δ� πέρατα σηµε�α. 3. O skriestės galai – taškai.
δ΄. ΕÙθε�α γραµµή �στιν, ¼τις �ξ �σου το�ς �φ' �αυτÁς 4. Tiesi skriestė yra, kuri tolygiai guli taškams,

σηµείοις κε�ται. kur ant jos.
ε΄. 'Επιφάνεια δέ �στιν, Ö µÁκος κα� πλάτος µόνον �χει. 5. O paviršius, kas vien ilgį ir plotį turi.
$΄. 'Επιφανείας δ� πέρατα γραµµαί. 6. O paviršiaus kraštai – skriestės.
ζ΄. 'Επίπεδος �πιφάνειά �στιν, ¼τις �ξ �σου τα�ς �φ' �αυτÁς 7. O plokščias paviršius yra, kuris tolygiai guli tie-

εÙθείαις κε�ται. sėms, kur ant jo.
η΄. 'Επίπεδος δ� γωνία �στ�ν ¹ �ν �πιπέδJ δύο γραµµîν 8. Plokščias gi kampas yra, plokštumoje dviem

¡πτοµένων ¢λλήλων κα� µ¾ �π' εÙθείας κειµένων πρÕς skriestėm sutinkant vienai su kita ir ne ant tiesės gu-
¢λλήλας τîν γραµµîν κλίσις. lint, tų skriesčių vienos prieš kitą pokrypis.

θ΄. �Οταν δ� α� περιέχουσαι τ¾ν γωνίαν γραµµα� εÙθε�αι 9. Ir jei aprėpiančios kampą skriestės tiesios yra,
ðσιν, εÙθύγραµµος καλε�ται ¹ γωνία. tiesiniu vadinamas kampas.

ι΄. �Οταν δ� εÙθε�α �π' εÙθε�αν σταθε�σα τ¦ς �φεξÁς 10. O jei tiesė ant tiesės pastatyta gretimus (gre-
γωνίας �σας ¢λλήλαις ποιÍ, Ñρθ¾ �κατέρα τîν �σων γωνιîν tutinius) kampus lygius vieną kitam sudaro, abejas
�στι, κα� ¹ �φεστηκυ�α εÙθε�α κάθετος καλε�ται, �φ' ¿ν tųdviejų lygių kampų status yra, ir ta stačioji tiesė
�φέστηκεν. statmenimi vadinama tai, ant kurios stovi.

ια΄. 'Αµβλε�α γωνία �στ�ν ¹ µείζων ÑρθÁς. 11. Bukas kampas yra, kuris didesnis už statų.
ιβ΄. 'Οξε�α δ� ¹ �λάσσων ÑρθÁς. 12. O smailus – kuris mažesnis už statų.
ιγ΄. �Ορος �στίν, Ó τινός �στι πέρας. 13. Riba yra, kas ko norint kraštas esti.
ιδ΄. ΣχÁµά �στι τÕ Øπό τινος ½ τινων Óρων περιεχόµενον. 14. Pavidalas (sritis, skėmas) yra, kas kokios ar
ιε΄. Κύκλος �στ� σχÁµα �πίπεδον ØπÕ µι©ς γραµµÁς kokių nors ribų aprėpta.

περιεχόµενον [¿ καλε�ται περιφέρεια], πρÕς ¿ν ¢φ' �νÕς 15. Skritulys yra plokščias pavidalas, vienos
σηµείου τîν �ντÕς τοà σχήµατος κειµένων π©σαι α� skriestės [kuri vadinama apskritimu] aprėpiamas, į
προσπίπτουσαι εÙθε�αι [πρÕς τ¾ν τοà κύκλου περιφέρειαν] kurį iš vieno taško, viduje pavidalo gulinčių, atsi-
�σαι ¢λλήλαις ε�σίν. duriančios tiesės [į skritulio apskritimą] lygios viena

ι$΄. Κέντρον δ� τοà κύκλου τÕ σηµε�ον καλε�ται. kitai yra.
ιζ΄. ∆ιάµετρος δ� τοà κύκλου �στ�ν εÙθε�ά τις δι¦ τοà 16. Ir tas taškas skritulio viduriu vadinamas.

κέντρου ºγµένη κα� περατουµένη �φ' �κάτερα τ¦ µέρη ØπÕ 17. O skritulio skersmuo yra kokia nors tiesė, per
τÁς τοà κύκλου περιφερείας, ¼τις κα� δίχα τέµνει τÕν κύκλον. vidurį išvesta ir abiejose pusėse ribojama skritulio ap-

ιη΄. `Ηµικύκλιον δέ �στι τÕ περιεχόµενον σχÁµα Øπό τε skritimo, ir kuri pusiau skiria skritulį.
τÁς διαµέτρου κα� τÁς ¢πολαµβανοµένης Øπ' αÙτÁς περι- 18. Pusskritulis gi yra pavidalas, aprėpiamas
φερείας. κέντρον δ� τοà ¹µικυκλίου τÕ αÙτό, Ö κα� τοà skersmens ir jo atskiriamo apskritimo. O pusskri-
κύκλου �στίν. tulio vidurys yra tas pats kaip ir skritulio.

ιθ΄. Σχήµατα εÙθύγραµµά �στι τ¦ ØπÕ εÙθειîν πε- 19. Tiesinis pavidalas yra, kuris tiesių aprėpiamas,
ριεχόµενα, τρίπλευρα µ�ν τ¦ ØπÕ τριîν, τετράπλευρα δ� τ¦ trikraštis – trijų, keturkraštis – keturių, o daugiakraš-
ØπÕ τεσσάρων, πολύπλευρα δ� τ¦ ØπÕ πλειόνων À τεσσάρων tis, – kuris daugiau nei keturių tiesių aprėpiamas.
εÙθειîν περιεχόµενα. 20. O trikraščių pavidalų lygiakraštis trikampis

κ΄. Τîν δ� τριπλεύρων σχηµάτων �σόπλευρον µ�ν yra tris lygias turįs kraštines, lygiašonis – tik dvi ly-
τρίγωνόν �στι τÕ τ¦ς τρε�ς �σας �χον πλευράς, �σοσκελ�ς gias turįs kraštines, o įvairiakraštis – tris nelygias tu-
δ� τÕ τ¦ς δύο µόνας �σας �χον πλευράς, σκαληνÕν δ� τÕ τ¦ς rįs kraštines.
τρε�ς ¢νίσους �χον πλευράς. 21. Dar iš trikraščių pavidalų status trikampis yra

κα΄ �Ετι δ� τîν τριπλεύρων σχηµάτων Ñρθογώνιον µ�ν turįs statų kampą, bukas – turįs buką kampą, o smai-
τρίγωνόν �στι τÕ �χον Ñρθ¾ν γωνίαν, ¢µβλυγώνιον δ� τÕ lus – turįs tris smailius kampus.
�χον ¢µβλε�αν γωνίαν, Ñξυγώνιον δ� τÕ τ¦ς τρε�ς Ñξείας 22. O keturkraščių pavidalų ketvirtainis (kvadra-
�χον γωνίας. tas) yra, kuris lygiakraštis yra ir stačiakam̃pis, sta-

κβ΄. Τëν δ� τετραπλεύρων σχηµάτων τετράγωνον µέν čiãkampis (nelygiakraštis) – tai stačiakam̃pis, bet ne
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ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

�στιν, Ö �σόπλευρόν τέ �στι κα� Ñρθογώνιον, �τερόµηκες lygiakraštis, lygiažambis (rombas) gi – lygiakraštis,
δέ, Ö Ñρθογώνιον µέν, οÙκ �σόπλευρον δέ, ·όµβος δέ, Ö bet ne stačiakam̃pis, o keturžambis (romboidas) –
�σόπλευρον µέν, οÙκ Ñρθογώνιον δέ, ·οµβοειδ�ς δ� τÕ τ¦ς priešingas kraštines bei kampus lygius turįs, kuris nei
¢πεναντίον πλευράς τε κα� γωνίας �σας ¢λλήλαις �χον, Ö lygiakraštis nėra, nei stačiakampis; keturkraščiai, iš-
οÜτε �σόπλευρόν �στιν οÜτε Ñρθογώνιον· τ¦ δ� παρ¦ ταàτα skyrus šiuos, tebūnie vadinami žulniaisiais (trapeci-
τετράπλευρα τραπέζια καλείσθω. jomis).

κγ΄. Παράλληλοί ε�σιν εÙθε�αι, α�τινες �ν τù αÙτù �πιπέδJ 23. Lygiagrečios yra tiesės, kurios, toje pačioje
οâσαι κα� �κβαλλόµεναι ε�ς ¥πειρον �φ' �κάτερα τ¦ µέρη �π� plokštumoje būdamos, tęsiamos į begalybę abiejosna
µηδέτερα συµπίπτουσιν ¢λλήλαις. pusėsna niekatrur nesutiks.

Α�τήµατα. Pakliautys

α΄. 'Ηιτήσθω ¢πÕ παντÕς σηµείου �π� π©ν σηµε�ον 1. Pasikliautina iš bet kurio taško į bet kurį tašką
εÙθε�αν γραµµ¾ν ¢γαγε�ν. tiesę išvesti.

β΄. Κα� πεπερασµένην εÙθε�αν κατ¦ τÕ συνεχ�ς �π' 2. Ir baigtinę tiesę nuolat tiese tęsti.
εÙθείας �κβαλε�ν. 3. Ir su bet kuriuo viduriu bei spinduliu skritulį

γ΄. Κα� παντ� κέντρJ κα� διαστήµατι κύκλον γράφεσθαι. nubrėžti.
δ΄. Κα� πάσας τ¦ς Ñρθ¦ς γωνίας �σας ¢λλήλαις ε�ναι. 4. Ir visus stačius kampus lygius vieną kitam
ε΄. Κα� �¦ν ε�ς δύο εÙθείας εÙθε�α �µπίπτουσα τ¦ς �ντÕς esant.

κα� �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη γωνίας δύο Ñρθîν �λάσσονας ποιÍ, 5. Ir jei dvi tiesi kertanti tiesė vidinius ir tos pat
�κβαλλοµένας τ¦ς δύο εÙθείας �π' ¥πειρον συµπίπτειν, �φ' § pusės du kampus mažesnius už du stačiu sudaro, tę-
µέρη ε�σ�ν α� τîν δύο Ñρθîν �λάσσονες. siamas tiedvi tiesi į begalybę sutiksiant, kurioje pu-

sėje yra tuodu už du stačiu mažesni.

Κοινα� �ννοιαι. Bendros sampratos

α΄. Τ¦ τù αÙτù �σα κα� ¢λλήλοις �στ�ν �σα. 1. Tam pačiam lygūs ir vienas kitam yra lygūs.
β΄. Κα� �¦ν �σοις �σα προστεθÍ, τ¦ Óλα �στ�ν �σα. 2. Jei lygiems lygūs pridėta, visumos lygios yra.
γ΄. Κα� �¦ν ¢πÕ �σων �σα ¢φαιρεθÍ, τ¦ καταλειπόµενά 3. Ir jei iš lygių lygūs atimta, liekanos lygios yra.

�στιν �σα. 4. Ir sutapdinama vienas su kitu vienas kitam ly-
δ΄. Κα� τ¦ �φαρµόζοντα �π' ¢λλήλα �σα ¢λλήλοις �στίν. gūs yra.
ε΄. Κα� τÕ Óλον τοà µέρους µε�ζόν [�στιν]. 5. Ir visa už dalį daugiau.

α΄. 1.

'Επ� τÁς δοθείσης εÙθείας πεπερασµένης τρίγωνον Ant duotos baigtinės tiesės lygiakraštį trikampį
�σόπλευρον συστήσασθαι. sudaryti.

∆ Α

Γ

Β Ε BA ED

C

�Εστω ¹ δοθε�σα εÙθε�α πεπερασµένη ¹ ΑΒ. Tebūnie AB duotoji baigtinė tiesė.
∆ε� δ¾ �π� τÁς ΑΒ εÙθείας τρίγωνον �σόπλευρον Reikia tad ant tiesės AB trikampį lygiakraštį su-

συστήσασθαι. daryti.
ΚέντρJ µ�ν τù Α διαστήµατι δ� τù ΑΒ κύκλος Iš vidurio A spinduliu AB skritulys BCD tebus
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ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

γεγράφθω Ð ΒΓ∆, κα� πάλιν κέντρJ µ�ν τù Β διαστήµατι δ� nubrėžtas, ir vėl, iš vidurio B spinduliu BA skritulys
τù ΒΑ κύκλος γεγράφθω Ð ΑΓΕ, κα� ¢πÕ τοà Γ σηµείου, ACE tebus nubrėžtas, ir iš taško C, kuriame kerta
καθ' Ö τέµνουσιν ¢λλήλους ο� κύκλοι, �πί τ¦ Α, Β σηµε�α skrituliai vienas kitą, į taškus A ir B tebus nutiestos
�πεζεύχθωσαν εÙθε�αι α� ΓΑ, ΓΒ. tiesės CA ir CB.

Κα� �πε� τÕ Α σηµε�ον κέντρον �στ� τοà Γ∆Β κύκλου, Ir kadangi taškas A skritulio CDB vidurys yra,
�ση �στ�ν ¹ ΑΓ τÍ ΑΒ· πάλιν, �πε� τÕ Β σηµε�ον κέντρον AC lygus yra AB; vėlgi, kadangi taškas B yra skri-
�στ� τοà ΓΑΕ κύκλου, �ση �στ�ν ¹ ΒΓ τÍ ΒΑ. �δείχθη δ� tulio CAE vidurys, BC yra lygus BA. Bet įrodyta ir
κα� ¹ ΓΑ τÍ ΑΒ �ση· �κατέρα ¥ρα τîν ΓΑ, ΓΒ τÍ ΑΒ �στιν CA lygus AB. O tam pačiam lygūs ir vienas kitam
�ση. τ¦ δ� τù αÙτù �σα κα� ¢λλήλοις �στ�ν �σα· κα� ¹ ΓΑ ¥ρα yra lygūs; tad ir CA lygus yra CB; trys tad CA, AB,
τÍ ΓΒ �στιν �ση· α� τρε�ς ¥ρα α� ΓΑ, ΑΒ, ΒΓ �σαι ¢λλήλαις BC lygūs yra vienas kitam.
ε�σίν. Lygiakraštis tad yra trikampis ABC. Ir sudarytas

'Ισόπλευρον ¥ρα �στ� τÕ ΑΒΓ τρίγωνον. κα� συνέσταται ant duotos baigtinės tiesės AB; kaip tik, ką reikėjo
�π� τÁς δοθείσης εÙθείας πεπερασµένης τÁς ΑΒ. Óπερ �δει padaryti.
ποιÁσαι.

β΄. 2.

ΠρÕς τù δοθέντι σηµείJ τÍ δοθείσV εÙθείv �σην εÙθε�αν Prie duoto taško duotai tiesei lygią tiesę atidėti.
θέσθαι. Tebūnie A duotasis taškas, o BC duotoji tiesė;

�Εστω τÕ µ�ν δοθ�ν σηµε�ον τÕ Α, ¹ δ� δοθε�σα εÙθε�α reikia tad prie taško A duotajai tiesei BC lygią tiesę
¹ ΒΓ· δε� δ¾ πρÕς τù Α σηµείJ τÍ δοθείσV εÙθείv τÍ ΒΓ atidėti.
�σην εÙθε�αν θέσθαι. Tebus dabar nutiesta iš taško A į tašką B tiesė

'Επεζεύχθω γ¦ρ ¢πÕ τοà Α σηµείου �πί τÕ Β σηµε�ον AB, ir sudarytas ant jos lygiakraštis trikampis DAB,
εÙθε�α ¹ ΑΒ, κα� συνεστάτω �π' αÙτÁς τρίγωνον �σόπλευρον ir ištęstos nuo tiesių DA, DB tiesės AE ir BF , ir iš
τÕ ∆ΑΒ, κα� �κβεβλήσθωσαν �π' εÙθείας τα�ς ∆Α, ∆Β vidurio B spinduliu BC skritulys CGH nubrėžtas,
εÙθε�αι α� ΑΕ, ΒΖ, κα� κέντρJ µ�ν τù Β διαστήµατι δ� ir vėlgi, iš vidurio D spinduliu DG skritulys GKL
τù ΒΓ κύκλος γεγράφθω Ð ΓΗΘ, κα� πάλιν κέντρJ τù ∆ nubrėžtas.
κα� διαστήµατι τù ∆Η κύκλος γεγράφθω Ð ΗΚΛ.

Θ
Κ

Α

Β

Γ

∆

Η

Ζ

Λ

Ε

L

K

H

C

D

B

A

G

F

E

'Επε� οâν τÕ Β σηµε�ον κέντρον �στ� τοà ΓΗΘ, �ση �στ�ν Kadangi tad taškas B yra skritulio CGH vidurys,
¹ ΒΓ τÍ ΒΗ. πάλιν, �πε� τÕ ∆ σηµε�ον κέντρον �στ� τοà BC lygi yra BG. Vėlgi, kadangi taškas D yra skri-
ΗΚΛ κύκλου, �ση �στ�ν ¹ ∆Λ τÍ ∆Η, ïν ¹ ∆Α τÍ ∆Β �ση tulio GKL vidurys, DL yra lygi DG, kurių DA lygi
�στίν. λοιπ¾ ¥ρα ¹ ΑΛ λοιπÍ τÍ ΒΗ �στιν �ση. �δείχθη δ� yra DB. Liekama tad AL liekamai BG yra lygi. Bet
κα� ¹ ΒΓ τÍ ΒΗ �ση· �κατέρα ¥ρα τîν ΑΛ, ΒΓ τÍ ΒΗ �στιν įrodyta ir BC lygi BG; abeja tad AL, BC lygi yra
�ση. τ¦ δ� τù αÙτù �σα κα� ¢λλήλοις �στ�ν �σα· κα� ¹ ΑΛ BG. O tam pačiam lygūs ir vienas kitam lygūs yra;
¥ρα τÍ ΒΓ �στιν �ση. taigi ir AL lygi BC.

ΠρÕς ¥ρα τù δοθέντι σηµείJ τù Α τÍ δοθείσV εÙθείv Prie duoto taško A duotai tiesei BC lygi tiesė AL
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ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

τÍ ΒΓ �ση εÙθε�α κε�ται ¹ ΑΛ· Óπερ �δει ποιÁσαι. atidėta; kaip tik, ką reikėjo padaryti.

γ΄. 3.

∆ύο δοθεισîν εÙθειîν ¢νίσων ¢πÕ τÁς µείζονος τÍ Dviem duotom nelygiom tiesėm iš didesnės ma-
�λάσσονι �σην εÙθε�αν ¢φελε�ν. žesniajai lygią atskirti.

�Εστωσαν α� δοθε�σαι δύο εÙθε�αι ¥νισοι α� ΑΒ, Γ, ïν Tebūnie AB, C dvi duotos tiesiės, kurių didesnioji
µείζων �στω ¹ ΑΒ· δε� δ¾ ¢πÕ τÁς µείζονος τÁς ΑΒ τÍ tebus AB; reikia tad iš didesnės AB mažesniajai C
�λάσσονι τÍ Γ �σην εÙθε�αν ¢φελε�ν. lygią atskirti.

Κείσθω πρÕς τù Α σηµείJ τÍ Γ εÙθείv �ση ¹ Α∆· κα� Tebus atidėta prie taško A tiesei C lygi AD; ir
κέντρJ µ�ν τù Α διαστήµατι δ� τù Α∆ κύκλος γεγράφθω Ð iš vidurio A spinduliu AD tebus skritulys nubrėžtas
∆ΕΖ. DEF .

Κα� �πε� τÕ Α σηµε�ον κέντρον �στ� τοà ∆ΕΖ κύκλου, Ir kadangi taškas A yra skritulio DEF vidurys,
�ση �στ�ν ¹ ΑΕ τÍ Α∆· ¢λλ¦ κα� ¹ Γ τÍ Α∆ �στιν �ση. AE lygi yra AD; tačiau ir C yra lygi AD. Abeja tad
�κατέρα ¥ρα τîν ΑΕ, Γ τÍ Α∆ �στιν �ση· éστε κα� ¹ ΑΕ τÍ AE, C lygi yra AD; taigi ir AE lygi yra C.
Γ �στιν �ση.

∆

Γ

Α
Ε

Β

Ζ

E

D

C

A

F

B

∆ύο ¥ρα δοθεισîν εÙθειîν ¢νίσων τîν ΑΒ, Γ ¢πÕ τÁς Dviem tad duotom nelygiom tiesėm AB, C iš di-
µείζονος τÁς ΑΒ τÍ �λάσσονι τÍ Γ �ση ¢φÇρηται ¹ ΑΕ· desnės AB mažesniajai C lygi AE atskirta; kaip tik,
Óπερ �δει ποιÁσαι. ką reikėjo įrodyti.

δ΄. 4.

'Ε¦ν δύο τρίγωνα τ¦ς δύο πλευρ¦ς [τα�ς] δυσ� πλευρα�ς Jei du trikampiu dvi kraštini dviem kraštinėm
�σας �χV �κατέραν �κατέρv κα� τ¾ν γωνίαν τÍ γωνίv �σην �χV abeją abejai lygias turėtų ir kampą kampui lygų tu-
τ¾ν ØπÕ τîν �σων εÙθειîν περιεχοµένην, κα� τ¾ν βάσιν τÊ rėtų, tąjį lygių tiesių aprėpiamą, tai ir pagrindą pag-
βάσει �σην �ξει, κα� τÕ τρίγωνον τù τριγώνJ �σον �σται, κα� rindui lygų turės, ir trikampis trikampiui lygus bus,
α� λοιπα� γωνίαι τα�ς λοιπα�ς γωνίαις �σαι �σονται �κατέρα ir likę kampai likusiems kampams lygūs bus abejas
�κατέρv, Øφ' §ς α� �σαι πλευρα� Øποτείνουσιν. abejam, prieš kuriuos tos lygios kraštinės tįsi.

∆

Β

Α

Γ Ε Ζ FB

A

C E

D

�Εστω δύο τρίγωνα τ¦ ΑΒΓ, ∆ΕΖ τ¦ς δύο πλευρ¦ς Tebūnie ABC, DEF du trikampiu, dvi kraštini
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ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

τ¦ς ΑΒ, ΑΓ τα�ς δυσ� πλευρα�ς τα�ς ∆Ε, ∆Ζ �σας �χοντα AB, AC dviem kraštinėm DE, DF lygias turį abeją
�κατέραν �κατέρv τ¾ν µ�ν ΑΒ τÍ ∆Ε τ¾ν δ� ΑΓ τÍ ∆Ζ κα� abejai: AB – DE, o AC – DF ; ir kampą BAC kam-
γωνίαν τ¾ν ØπÕ ΒΑΓ γωνίv τÍ ØπÕ Ε∆Ζ �σην. λέγω, Óτι κα� pui EDF lygų. Teigiu, kad pagrindas BC pagrindui
βάσις ¹ ΒΓ βάσει τÍ ΕΖ �ση �στίν, κα� τÕ ΑΒΓ τρίγωνον τù EF lygus yra, ir trikampis ABC trikampiui DEF ly-
∆ΕΖ τριγώνJ �σον �σται, κα� α� λοιπα� γωνίαι τα�ς λοιπα�ς gus bus, ir likusieji kampai likusiems kampams lygūs
γωνίαις �σαι �σονται �κατέρα �κατέρv, Øφ' §ς α� �σαι πλευρα� bus abejas abejam, prieš kuriuos lygios kraštinės tįsi:
Øποτείνουσιν, ¹ µ�ν ØπÕ ΑΒΓ τÍ ØπÕ ∆ΕΖ, ¹ δ� ØπÕ ΑΓΒ ABC – DEF , o ACB – DFE.
τÍ ØπÕ ∆ΖΕ. Sutapdinus mat trikampį ABC su trikampiu

'Εφαρµοζοµένου γ¦ρ τοà ΑΒΓ τριγώνου �π� τÕ ∆ΕΖ DEF ir padėjus tašką A ant taško D, o tiesę AB
τρίγωνον κα� τιθεµένου τοà µ�ν Α σηµείου �π� τÕ ∆ σηµε�ον ant DE, sutaps ir taškas B su E dėl AB lygybės
τÁς δ� ΑΒ εÙθείας �π� τ¾ν ∆Ε, �φαρµόσει κα� τÕ Β σηµε�ον DE; sutapus jau AB su DE, sutaps ir tiesė AC su
�π� τÕ Ε δι¦ τÕ �σην ε�ναι τ¾ν ΑΒ τÍ ∆Ε· �φαρµοσάσης δ¾ DF dėl kampo BAC lygybės EDF ; taigi ir taškas C
τÁς ΑΒ �π� τ¾ν ∆Ε �φαρµόσει κα� ¹ ΑΓ εÙθε�α �π� τ¾ν ∆Ζ su tašku F sutaps vėlgi dėl AC lygybės DF . Tačiau
δι¦ τÕ �σην ε�ναι τ¾ν ØπÕ ΒΑΓ γωνίαν τÍ ØπÕ Ε∆Ζ· éστε κα� gi ir B su E sutapęs; taigi pagrindas BC su pagrin-
τÕ Γ σηµε�ον �π� τÕ Ζ σηµε�ον �φαρµόσει δι¦ τÕ �σην πάλιν du EF sutaps. Jei mat B su E sutapus, bei C su F ,
ε�ναι τ¾ν ΑΓ τÍ ∆Ζ. ¢λλ¦ µ¾ν κα� τÕ Β �π� τÕ Ε �φηρµόκει· pagrindas BC su EF nesutaps, dvi tiesi plotą aprėps;
éστε βάσις ¹ ΒΓ �π� βάσιν τ¾ν ΕΖ �φαρµόσει. ε� γ¦ρ τοà būtent, kas neįmanoma. Sutaps tad pagrindas BC
µ�ν Β �π� τÕ Ε �φαρµόσαντος τοà δ� Γ �π� τÕ Ζ ¹ ΒΓ βάσις su EF ir lygus jam bus; taigi ir visas trikampis ABC
�π� τ¾ν ΕΖ οÙκ �φαρµόσει, δύο εÙθε�αι χωρίον περιέξουσιν· su visu trikampiu DEF sutaps ir lygus jam bus, ir
Óπερ �στ�ν ¢δύνατον. �φαρµόσει ¥ρα ¹ ΒΓ βάσις �π� τ¾ν likusieji kampai su likusiais kampais sutaps ir lygūs
ΕΖ κα� �ση αÙτÍ �σται· éστε κα� Óλον τÕ ΑΒΓ τρίγωνον �π� jiems bus: ABC – DEF , o ACB – DFE.
Óλον τÕ ∆ΕΖ τρίγωνον �φαρµόσει κα� �σον αÙτù �σται, κα� Jei tad du trikampiu dvi kraštini dviem kraštinėm
α� λοιπα� γωνίαι �π� τ¦ς λοιπ¦ς γωνίας �φαρµόσουσι κα� �σαι abeją abejai lygias turėtų ir kampą kampui lygų tu-
αÙτα�ς �σονται, ¹ µ�ν ØπÕ ΑΒΓ τÍ ØπÕ ∆ΕΖ ¹ δ� ØπÕ ΑΓΒ rėtų, tąjį lygių tiesių aprėpiamą, tai ir pagrindą pag-
τÍ ØπÕ ∆ΖΕ. rindui lygų turės, ir trikampis trikampiui lygus bus,

'Ε¦ν ¥ρα δύο τρίγωνα τ¦ς δύο πλευρ¦ς [τα�ς] δύο ir likę kampai likusiems kampams lygūs bus abejas
πλευρα�ς �σας �χV �κατέραν �κατέρv κα� τ¾ν γωνίαν τÍ γωνίv abejam, prieš kuriuos tos lygios kraštinės tįsi; kaip
�σην �χV τ¾ν ØπÕ τîν �σων εÙθειîν περιεχοµένην, κα� τ¾ν tik, ką reikėjo įrodyti.
βάσιν τÊ βάσει �σην �ξει, κα� τÕ τρίγωνον τù τριγώνJ �σον
�σται, κα� α� λοιπα� γωνίαι τα�ς λοιπα�ς γωνίαις �σαι �σονται
�κατέρα �κατέρv, Øφ' §ς α� �σαι πλευρα� Øποτείνουσιν· Óπερ
�δει δε�ξαι.

ε΄. 5.

Τîν �σοσκελîν τριγώνων α� τρÕς τÍ βάσει γωνίαι �σαι Lygiašonių trikampių prie pagrindo esą kampai
¢λλήλαις ε�σίν, κα� προσεκβληθεισîν τîν �σων εÙθειîν α� lygūs vienam kitam yra ir esant pratęstoms lygioms
ØπÕ τ¾ν βάσιν γωνίαι �σαι ¢λλήλαις �σονται. tiesėms, kampai po pagrindu lygūs vienas kitam bus.

Ε
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∆
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E

�Εστω τρίγωνον �σοσκελ�ς τÕ ΑΒΓ �σην �χον τ¾ν ΑΒ Tebūnie ABC lygiašonis trikampis, turįs kraštinę
πλευρ¦ν τÍ ΑΓ πλευρ´, κα� προσεκβεβλήσθωσαν �π' εÙθείας AB lygią kraštinei AC, ir tebus pratęstos nuo tiesių
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ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

τα�ς ΑΒ, ΑΓ εÙθε�αι α� Β∆, ΓΕ· λέγω, Óτι ¹ µ�ν ØπÕ ΑΒΓ AB, AC tiesės BD, CE; teigiu, kad kampas ABC
γωνία τÍ ØπÕ ΑΓΒ �ση �στίν, ¹ δ� ØπÕ ΓΒ∆ τÍ ØπÕ ΒΓΕ. lygus kampui ACB, o CBD – BCE.

Ε�λήφθω γ¦ρ �π� τÁς Β∆ τυχÕν σηµε�ον τÕ Ζ, κα� Tebus dabar ant BD bet kaip paimtas taškas F , ir
¢φVρήσθω ¢πÕ τÁς µείζονος τÁς ΑΕ τÍ �λάσσονι τÍ ΑΖ tebus atskirta iš didesnės AE mažesnei AF lygi AG,
�ση ¹ ΑΗ, κα� �πεζεύχθωσαν α� ΖΓ, ΗΒ εÙθε�αι. ir tebus nutiestos tiesės FC, GB.

'Επε� οâν �ση �στ�ν ¹ µ�ν ΑΖ τÍ ΑΗ ¹ δ� ΑΒ τÍ ΑΓ, Tai kadangi AF lygi AG, o AB – AC, dvi FA, AC
δύο δ¾ α� ΖΑ, ΑΓ δυσ� τα�ς ΗΑ, ΑΒ �σαι ε�σ�ν �κατέρα lygios dviem GA, AB abeja abejai; ir bendrą kampą
�κατέρv· κα� γωνίαν κοιν¾ν περιέχουσι τ¾ν ØπÕ ΖΑΗ· βάσις FAG aprėpia; pagrindas tad FC pagrindui GB lygus
¥ρα ¹ ΖΓ βάσει τÍ ΗΒ �ση �στίν, κα� τÕ ΑΖΓ τρίγωνον τù yra, ir trikampis AFC trikampiui AGB lygus bus, ir
ΑΗΒ τριγώνJ �σον �σται, κα� α� λοιπα� γωνίαι τα�ς λοιπα�ς likusieji kampai likusiems kampams lygūs bus abejas
γωνίαις �σαι �σονται �κατέρα �κατέρv, Øφ' §ς α� �σαι πλευρα� abejam, prieš kuriuos lygios tiesės tįsi: ACF – ABG,
Øποτείνουσιν, ¹ µ�ν ØπÕ ΑΓΖ τÍ ØπÕ ΑΒΗ, ¹ δ� ØπÕ ΑΖΓ o AFC – AGB. Ir kadangi visa AF visai AG ly-
τÍ ØπÕ ΑΗΒ. κα� �πε� Óλη ¹ ΑΖ ÓλV τÍ ΑΗ �στιν �ση, ïν gi, kurių AB lygi AC, liekama tad BF liekamai CG
¹ ΑΒ τÍ ΑΓ �στιν �ση, λοιπ¾ ¥ρα ¹ ΒΖ λοιπÍ τÍ ΓΗ �στιν lygi yra. Bet įrodyta ir FC lygi GB; dvi tad BF ,
�ση. �δείχθη δ� κα� ¹ ΖΓ τÍ ΗΒ �ση· δύο δ¾ α� ΒΖ, ΖΓ FC dviem CG, GB lygios yra abeja abejai; ir kam-
δυσ� τα�ς ΓΗ, ΗΒ �σαι ε�σ�ν �κατέρα �κατέρv· κα� γωνία ¹ pas BFC kampui CGB lygus, ir jų pagrindas BC
ØπÕ ΒΖΓ γωνίv τV ØπÕ ΓΗΒ �ση, κα� βάσις αÙτîν κοιν¾ bendras. Ir trikampis tad BFC trikampiui CGB ly-
¹ ΒΓ· κα� τÕ ΒΖΓ ¥ρα τρίγωνον τù ΓΗΒ τριγώνJ �σον gus bus, ir likusieji kampai likusiems kampams lygūs
�σται, κα� α� λοιπα� γωνίαι τα�ς λοιπα�ς γωνίαις �σαι �σονται bus abejas abejam, prieš kuriuos lygios kraštinės tįsi;
�κατέρα �κατέρv, Øφ' §ς α� �σαι πλευρα� Øποτείνουσιν· �ση FBC tad lygus GCB, o BCF – CBG. Tai kadan-
¥ρα �στ�ν ¹ µ�ν ØπÕ ΖΒΓ τÍ ØπÕ ΗΓΒ ¹ δ� ØπÕ ΒΓΖ τÍ gi visas kampas ABG visam kampui ACF įrodytas
ØπÕ ΓΒΗ. �πε� οâν Óλη ¹ ØπÕ ΑΒΗ γωνία ÓλV τÍ ØπÕ ΑΓΖ lygus, kurių CBG lygus BCF , liekamas tad ABC lie-
γωνίv �δείχθη �ση, ïν ¹ ØπÕ ΓΒΗ τÍ ØπÕ ΒΓΖ �ση, λοιπ¾ kamam ACB yra lygus; ir yra prie trikampio ABC
¥ρα ¹ ØπÕ ΑΒΓ λοιπÍ τÍ ØπÕ ΑΓΒ �στιν �ση· καί ε�σι πρÕς pagrindo. Bet įrodyta ir FBC lygus GCB; ir yra po
τÍ βάσει τοà ΑΒΓ τριγώνου. �δείχθη δ� κα� ¹ ØπÕ ΖΒΓ τÍ pagrindu.
ØπÕ ΗΓΒ �ση· καί ε�σιν ØπÕ τ¾ν βάσιν. Lygiašonių tad trikampių prie pagrindo esą kam-

Τîν ¥ρα �σοσκελîν τριγώνων α� τρÕς τÍ βάσει γωνίαι pai lygūs vienas kitam yra, ir, esant pratęstoms ly-
�σαι ¢λλήλαις ε�σίν, κα� προσεκβληθεισîν τîν �σων εÙθειîν gioms tiesėms, kampai po pagrindu lygūs vienas ki-
α� ØπÕ τ¾ν βάσιν γωνίαι �σαι ¢λλήλαις �σονται· Óπερ �δει tam bus; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
δε�ξαι.

$΄. 6.

'Ε¦ν τριγώνου α� δύο γωνίαι �σαι ¢λλήλαις ðσιν, κα� Jei trikampio du kampu lygūs vienas kitam būtų,
α� ØπÕ τ¦ς �σας γωνίας Øποτείνουσαι πλευρα� �σαι ¢λλήλαις tai ir prieš lygius kampus tįsinčios tiesės lygios viena
�σονται. kitai bus.

Α

Β Γ

∆ D

A

CB

�Εστω τρίγωνον τÕ ΑΒΓ �σην �χον τ¾ν ØπÕ ΑΒΓ γωνίαν Tebūnie ABC trikampis, turįs kampą ABC lygų
τÍ ØπÕ ΑΓΒ γωνίv· λέγω, Óτι κα� πλευρ¦ ¹ ΑΒ πλευρ´ τÍ kampui ACB; teigiu, kad ir kraštinė AB kraštinei
ΑΓ �στιν �ση. AC yra lygi.

Ε� γ¦ρ ¥νισός �στιν ¹ ΑΒ τÍ ΑΓ, ¹ �τέρα αÙτîν µείζων Jei mat AB nelygi AC, viena katra jų didesnė yra.
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�στίν. �στω µείζων ¹ ΑΒ, κα� ¢φVρήσθω ¢πÕ τÁς µείζονος Tebus didesnė AB, ir tebus atskirta nuo didesnės AB
τÁς ΑΒ τÍ �λάττονι τÍ ΑΓ �ση ¹ ∆Β, κα� �πεζεύχθω ¹ ∆Γ. mažesnei AC lygi DB, ir nutiesta DC.

'Επε� οâν �ση �στ�ν ¹ ∆Β τÍ ΑΓ κοιν¾ δ� ¹ ΒΓ, δύο δ¾ Taigi, jei DB yra lygi AC, o BC bendra, tai dvi
α� ∆Β, ΒΓ δύο τα�ς ΑΓ, ΓΒ �σαι ε�σ�ν �κατέρα �κατέρv, κα� DB, BC dviem AC, CB lygios yra abeja abejai, ir
γωνία ¹ ØπÕ ∆ΒΓ γωνίv τÍ ØπÕ ΑΓΒ �στιν �ση· βάσις ¥ρα kampas DBC kampui ACB lygus yra; pagrindas tad
¹ ∆Γ βάσει τÍ ΑΒ �ση �στίν, κα� τÕ ∆ΒΓ τρίγωνον τù ΑΓΒ DC pagrindui AB yra lygus, ir trikampis DBC tri-
τριγώνJ �σον �σται, τÕ �λασσον τù µείζονι· Óπερ ¥τοπον· kampiui ACB lygus bus, mažesnis didesniam; nebūta
οÙκ ¥ρα ¥νισός �στιν ¹ ΑΒ τÍ ΑΓ· �ση ¥ρα. kaip tik; nėra tad AB nelygi AC; lygi tad.

'Ε¦ν ¥ρα τριγώνου α� δØο γωνίαι �σαι ¢λλήλαις ðσιν, κα� Jei tad trikampio du kampu lygūs vienas kitam
α� ØπÕ τ¦ς �σας γωνίας Øποτείνουσαι πλευρα� �σαι ¢λλήλαις būtų, tai ir prieš lygius kampus tįsinčios tiesės lygios
�σονται· Óπερ �δει δε�ξαι. viena kitai bus; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

ζ΄. 7.

'Επ� τÁς αÙτÁς εÙθείας δύο τα�ς αÙτα�ς εÙθείαις ¥λλαι δύο Ant tos pačios tiesės dviem tom pačiom tiesėm
εÙθε�αι �σαι �κατέρα �κατέρv οÙ συσταθήσονται πρÕς ¥λλJ lygios kitos dvi tiesės abeja abejai nebus sustatytos
κα� ¥λλJ σηµείJ �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη τ¦ αÙτ¦ πέρατα �χουσαι prie vieno ir kito dar taško, toje pačioje pusėje, tuos
τα�ς �ξ ¢ρχÁς εÙθείαις. pačius galus turinčios pradinėms tiesėms.

ΒΑ

Γ

∆

BA

C

D

Ε� γ¦ρ δυνατόν, �π� τÁς αÙτÁς εÙθείας τÁς ΑΒ δύο τα�ς Jei mat galima, ant tos pačios tiesės AB dvi tom
αÙτα�ς εÙθείαις τα�ς ΑΓ, ΓΒ ¥λλαι δύο εÙθε�αι α� Α∆, ∆Β pačiom tiesėm AC, CB lygios abeja abejai kitos dvi
�σαι �κατέρα �κατέρv συνεστάτωσαν πρÕς ¥λλJ κα� ¥λλJ tiesės AD, DB tebūnie sustatytos prie vieno ir kito
σηµείJ τù τε Γ κα� ∆ �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη τ¦ αÙτ¦ πέρατα dar taško C irD toje pačioje pusėje, tuos pačius galus
�χουσαι, éστε �σην ε�ναι τ¾ν µ�ν ΓΑ τÍ ∆Α τÕ αÙτÕ πέρας turinčios, šitaip tad CA lygiai esant DA ir kaip jos
�χουσαν αÙτÍ τÕ Α, τ¾ν δ� ΓΒ τÍ ∆Β τÕ αÙτÕ πέρας �χουσαν tą patį galą turint A, o CB lygiai DB ir kaip jos tą
αÙτÍ τÕ Β, κα� �πεζεύχθω ¹ Γ∆. patį galą turint B, ir tebus nutiesta CD.

'Επε� οâν �ση �στ�ν ¹ ΑΓ τÍ Α∆, �ση �στ� κα� γωνία ¹ ØπÕ Taigi, kadangi AC yra lygi AD, tai ir kampas
ΑΓ∆ τÍ ØπÕ Α∆Γ· µείζων ¥ρα ¹ ØπÕ Α∆Γ τÁς ØπÕ ∆ΓΒ· ACD lygus yra kampui ADC; didesnis tad ADC už
πολλù ¥ρα ¹ ØπÕ Γ∆Β µείζων �στί τÁς ØπÕ ∆ΓΒ. πάλιν �πε� DCB; CDB tad gerokai didesnis už DCB; vėlgi, ka-
�ση �στ�ν ¹ ΓΒ τÍ ∆Β, �ση �στ� κα� γωνία ¹ ØπÕ Γ∆Β γωνίv dangi CB lygiDB, lygus yra ir kampas CDB kampui
τÍ ØπÕ ∆ΓΒ. �δείχθη δ� αÙτÁς κα� πολλù µείζων· Óπερ �στ�ν DCB. Bet jis įrodytas gerokai didesnis; kaip tik yra
¢δύνατον. neįmanoma.

ΟÙκ ¥ρα �π� τÁς αÙτÁς εÙθείας δύο τα�ς αÙτα�ς εÙθείαις Nebus tad sustatytos ant tos pačios tiesės dviem
¥λλαι δύο εÙθε�αι �σαι �κατέρα �κατέρv συσταθήσονται πρÕς tom pačiom tiesėm lygios kitos dvi tiesės abeja abejai
¥λλJ κα� ¥λλJ σηµείJ �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη τ¦ αÙτ¦ πέρατα prie vieno ir kito dar taško, toje pačioje pusėje, tuos
�χουσαι τα�ς �ξ ¢ρχÁς εÙθείαις· Óπερ �δει δε�ξαι. pačius galus turinčios pradinėms tiesėms; kaip tik, ką

reikėjo įrodyti.

η΄. 8.

'Ε¦ν δύο τρίγωνα τ¦ς δύο πλευρ¦ς [τα�ς] δύο πλευρα�ς Jei du trikampiu dvi kraštini dviem kraštinėm ly-
�σας �χV �κατέραν �κατέρv, �χV δ� κα� τ¾ν βάσιν τÍ βάσει gias turėtų abeją abejai beigi pagrindą pagrindui ly-
�σην, κα� τ¾ν γωνίαν τÍ γωνίv �σην �ξει τ¾ν ØπÕ τîν �σων gų, tai ir kampą kampui lygų turės, tąjį lygių tiesių
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εÙθειîν περιεχοµένην. aprėpiamą.

Ε
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�Εστω δύο τρίγωνα τ¦ ΑΒΓ, ∆ΕΖ τ¦ς δύο πλευρ¦ς Tebūnie ABC, DEF du trikampiu, dvi kraštini
τ¦ς ΑΒ, ΑΓ τα�ς δύο πλευρα�ς τα�ς ∆Ε, ∆Ζ �σας �χοντα AB, AC dviem kraštinėm DE, DF lygias turį abeją
�κατέραν �κατέρv, τ¾ν µ�ν ΑΒ τÍ ∆Ε τ¾ν δ� ΑΓ τÍ ∆Ζ· abejai: AB – DE, o AC – DF ; teturi gi ir pagrindą
�χέτω δ� κα� βάσιν τ¾ν ΒΓ βάσει τÍ ΕΖ �σην· λέγω, Óτι κα� BC pagrindui EF lygų; teigiu, kad ir kampas BAC
γωνία ¹ ØπÕ ΒΑΓ γωνίv τÍ ØπÕ Ε∆Ζ �στιν �ση. kampui EDF lygus yra.

'Εφαρµοζοµένου γ¦ρ τοà ΑΒΓ τριγώνου �π� τÕ ∆ΕΖ Sutapdinus juk trikampį ABC su trikampiuDEF
τρίγωνον κα� τιθεµένου τοà µ�ν Β σηµείου �π� τÕ Ε σηµε�ον ir padėjus tašką B ant taško E, o tiesę BC ant tiesės
τÁς δ� ΒΓ εÙθείας �π� τ¾ν ΕΖ �φαρµόσει κα� τÕ Γ σηµε�ον EF , sutaps ir taškas C su tašku F dėl BC ir EF ly-
�π� τÕ Ζ δι¦ τÕ �σην ε�ναι τ¾ν ΒΓ τÍ ΕΖ· �φαρµοσάσης δ¾ gybės; sutapus BC su EF , sutaps ir BA, CA su ED,
τÁς ΒΓ �π� τ¾ν ΕΖ �φαρµόσουσι κα� α� ΒΑ, ΓΑ �π� τ¦ς Ε∆, DF . Jei mat pagrindas BC su pagrindu EF sutaps,
∆Ζ. ε� γ¦ρ βάσις µ�ν ¹ ΒΓ �π� βάσιν τ¾ν ΕΖ �φαρµόσει, o kraštinės BA, AC su ED, DF nesutaps, bet prasi-
α� δ� ΒΑ, ΑΓ πλευρα� �π� τ¦ς Ε∆, ∆Ζ οÙκ �φαρµόσουσιν keis kaip EG, GF , bus sustatytos ant tos pačios tiesės
¢λλ¦ παραλλάξουσιν æς α� ΕΗ, ΗΖ, συσταθήσονται �π� τÁς dviem tom pačiom tiesėm lygios kitos dvi tiesės abeja
αÙτÁς εÙθείας δύο τα�ς αÙτα�ς εÙθείαις ¥λλαι δύο εÙθε�αι abejai prie vieno ir dar kito taško toje pačioje pusėje,
�σαι �κατέρα �κατέρv πρÕς ¥λλJ κα� ¥λλJ σηµείJ �π� τ¦ tuos pačius galus turinčios; nesusistato gi; nebus tad,
αÙτ¦ µέρη τ¦ αÙτ¦ πέρατα �χουσαι. οÙ συνίστανται δέ· kad sutampant pagrindui BC su pagrindu EF , ne-
οÙκ ¥ρα �φαρµοζοµένης τÁς ΒΓ βάσεως �π� τ¾ν ΕΖ βάσιν sutaptų kraštinės BA, AC su ED, DF ; sutaps tad;
οÙκ �φαρµόσουσι κα� α� ΒΑ, ΑΓ πλευρα� �π� τ¦ς Ε∆, ∆Ζ. taigi, ir kampas BAC su kampu EDF sutaps ir jam
�φαρµόσουσιν ¥ρα· éστε κα� γωνία ¹ ØπÕ ΒΑΓ �π� γωνίαν lygus bus.
τ¾ν ØπÕ Ε∆Ζ �φαρµόσει κα� �ση αÙτÍ �σται. Jei tad du trikampiu dvi kraštini dviem kraštinėm

'Ε¦ν ¥ρα δύο τρίγωνα τ¦ς δύο πλευρ¦ς [τα�ς] δύο lygias turėtų abeją abejai beigi pagrindą pagrindui
πλευρα�ς �σας �χV �κατέραν �κατέρv κα� τ¾ν βάσιν τÍ βάσει lygų, tai ir kampą kampui lygų turės, tąjį lygių tiesių
�σην �χV, κα� τ¾ν γωνίαν τÍ γωνίv �σην �ξει τ¾ν ØπÕ τîν �σων aprėpiamą; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
εÙθειîν περιεχοµένην· Óπερ �δει δε�ξαι.

θ΄. 9.

Τ¾ν δοθε�σαν γωνίαν εÙθύγραµµον δίχα τεµε�ν. Duotą tiesinį kampą pusiau perskirti.
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ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

Ε

Α

Β Γ

∆

Ζ F

D

B C

E

A

�Εστω ¹ δοθε�σα γωνία εÙθύγραµµος ¹ ØπÕ ΒΑΓ. δε� Tebūnie BAC duotasis tiesinis kampas. Reikia,
δ¾ αÙτ¾ν δίχα τεµε�ν. va, jį pusiau perskirti.

Ε�λήφθω �π� τÁς ΑΒ τυχÕν σηµε�ον τÕ ∆, κα� ¢φVρήσθω Tebus bet kaip paimtas ant AB taškas D, ir te-
¢πÕ τÁς ΑΓ τÍ Α∆ �ση ¹ ΑΕ, κα� �πεζεύχθω ¹ ∆Ε, κα� bus iš AC atskirta tiesei AD lygi AE, nutiesta DE, ir
συνεστάτω �π� τÁς ∆Ε τρίγωνον �σόπλευρον τÕ ∆ΕΖ, κα� sudarytas antDE lygiakraštis trikampis DEF , ir nu-
�πεζεύχθω ¹ ΑΖ· λέγω, Óτι ¹ ØπÕ ΒΑΓ γωνία δίχα τέτµηται tiesta AF ; teigiu, kad kampas BAC skiriamas pusiau
ØπÕ τÁς ΑΖ εÙθείας. tiesės AF .

'Επε� γ¦ρ �ση �στ�ν ¹ Α∆ τÍ ΑΕ, κοιν¾ δ� ¹ ΑΖ, δύο δ¾ Kadangi mat AD lygi yra AE, o AF bendra, tai
α� ∆Α, ΑΖ δυσ� τα�ς ΕΑ, ΑΖ �σαι ε�σ�ν �κατέρα �κατέρv. dvi DA, AF dviem EA, AF lygios yra abeja abejai.
κα� βάσις ¹ ∆Ζ βάσει τÍ ΕΖ �ση �στίν· γωνία ¥ρα ¹ ØπÕ Ir pagrindas DF pagrindui EF lygus; kampas tad
∆ΑΖ γωνίv τÍ ØπÕ ΕΑΖ �ση �στίν. DAF kampui EAF yra lygus.

`Η ¥ρα δοθε�σα γωνία εÙθύγραµµος ¹ ØπÕ ΒΑΓ δίχα Duotas tad tiesinis kampasBAC pusiau skiriamas
τέτµηται ØπÕ τÁς ΑΖ εÙθείας· Óπερ �δει ποιÁσαι. tiesės AF ; kaip tik, ką reikėjo padaryti.

ι΄. 10.

Τ¾ν δοθε�σαν εÙθε�αν πεπερασµένην δίχα τεµε�ν. Duotą baigtinę tiesę pusiau perskirti.
�Εστω ¹ δοθε�σα εÙθε�α πεπερασµένη ¹ ΑΒ· δε� δ¾ τ¾ν Tebūnie AB duotoji baigtinė tiesė; reikia, va, tą

ΑΒ εÙθε�αν πεπερασµένην δίχα τεµε�ν. baigtinę tiesę AB pusiau perskirti.
Συνεστάτω �π' αÙτÁς τρίγωνον �σόπλευρον τÕ ΑΒΓ, κα� Tebus sudarytas ant jos lygiakraštis trikampis

τετµήσθω ¹ ØπÕ ΑΓΒ γωνία δίχα τÍ Γ∆ εÙθείv· λέγω, Óτι ¹ ABC, ir tebus perskirtas kampas ACB pusiau tiese
ΑΒ εÙθε�α δίχα τέτµηται κατ¦ τÕ ∆ σηµε�ον. CD; teigiu, kad tiesė AB pusiau skiriama per tašką

'Επε� γ¦ρ �ση �στ�ν ¹ ΑΓ τÍ ΓΒ, κοιν¾ δ� ¹ Γ∆, δύο δ¾ D.
α� ΑΓ, Γ∆ δύο τα�ς ΒΓ, Γ∆ �σαι ε�σ�ν �κατέρα �κατέρv· κα� Kadangi mat AC yra lygi CB, o CD bendra, dvi
γωνία ¹ ØπÕ ΑΓ∆ γωνίv τÍ ØπÕ ΒΓ∆ �ση �στίν· βάσις ¥ρα tad AC, CD dviem BC, CD lygios yra abeja abejai;
¹ Α∆ βάσει τÍ Β∆ �ση �στίν. ir kampas ACD kampui BCD yra lygus; pagrindas

tad AD pagrindui BD yra lygus.
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ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1
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`Η ¥ρα δοθε�σα εÙθε�α πεπερασµένη ¹ ΑΒ δίχα τέτµηται Duota tad baigtinė tiesė AB pusiau skiriama per
κατ¦ τÕ ∆· Óπερ �δει ποιÁσαι. D; kaip tik, ką reikėjo padaryti.

ια΄. 11.

ΤÍ δοθείσV εÙθείv ¢πÕ τοà πρÕς αÙτÍ δοθέντος σηµείου Duotai tiesei iš duoto ant jos taško stačiais kam-
πρÕς Ñρθ¦ς γωνίας εÙθε�αν γραµµ¾ν ¢γαγε�ν. pais tiesę išvesti.

Α Β
∆ Γ Ε

Ζ

D

A

F

C E

B

�Εστω ¹ µ�ν δοθε�σα εÙθε�α ¹ ΑΒ τÕ δ� δοθ�ν σηµε�ον Tebūnie AB duotoji tiesė, o C duotasis taškas ant
�π' αÙτÁς τÕ Γ· δε� δ¾ ¢πÕ τοà Γ σηµείου τÍ ΑΒ εÙθείv jos; reika, va, iš taško C tiesei AB stačiais kampais
πρÕς Ñρθ¦ς γωνίας εÙθε�αν γραµµ¾ν ¢γαγε�ν. tiesę išvesti.

Ε�λήφθω �π� τÁς ΑΓ τυχÕν σηµε�ον τÕ ∆, κα� κείσθω Tebus ant AC bet kaip paimtas taškas D, ir te-
τÍ Γ∆ �ση ¹ ΓΕ, κα� συνεστάτω �π� τÁς ∆Ε τρίγωνον bus atidėta CE, lygi CD, ir sudarytas ant DE lygia-
�σόπλευρον τÕ Ζ∆Ε, κα� �πεζεύχθω ¹ ΖΓ· λέγω, Óτι τÍ kraštis trikampis FDE, ir nutiesta FC; teigiu, kad
δοθείσV εÙθείv τÍ ΑΒ ¢πÕ τοà πρÕς αÙτÍ δοθέντος σηµείου duotajai tiesei AB iš duoto ant jos taško C stačiais
τοà Γ πρÕς Ñρθ¦ς γωνίας εÙθε�α γραµµ¾ Ãκται ¹ ΖΓ. kampais išvesta tiesė FC.

'Επε� γ¦ρ �ση �στ�ν ¹ ∆Γ τÍ ΓΕ, κοιν¾ δ� ¹ ΓΖ, δύο Kadangi mat DC yra lygi CE, o CF bendra, tai
δ¾ α� ∆Γ, ΓΖ δυσ� τα�ς ΕΓ, ΓΖ �σαι ε�σ�ν �κατέρα �κατέρv· dvi DC, CF dviem EC, CF lygios yra abeja abejai;
κα� βάσις ¹ ∆Ζ βάσει τÍ ΖΕ �ση �στίν· γωνία ¥ρα ¹ ØπÕ ir pagrindas DF lygus pagrindui FE; kampas tad
∆ΓΖ γωνίv τÍ ØπÕ ΕΓΖ �ση �στίν· καί ε�σιν �φεξÁς. Óταν δ� DCF kampui ECF yra lygus; ir yra gretimi; o jei
εÙθε�α �π' εÙθε�αν σταθε�σα τ¦ς �φεξÁς γωνίας �σας ¢λλήλαις tiesė, ant tiesės pastatyta, gretimus kampus lygius
ποιÍ, Ñρθ¾ �κατέρα τîν �σων γωνιîν �στιν· Ñρθ¾ ¥ρα �στ�ν sudaro, status yra abejas tų lygių kampų; status tad
�κατέρα τîν ØπÕ ∆ΓΖ, ΖΓΕ. yra abejas DCF , FCE.

ΤÍ ¥ρα δοθείσV εÙθείv τÍ ΑΒ ¢πÕ τοà πρÕς αÙτÍ Duotai tad tiesei AB iš duoto ant jos taško C
δοθέντος σηµείου τοà Γ πρÕς Ñρθ¦ς γωνίας εÙθε�α γραµµ¾ stačiais kampais išvesta tiesė CF ; kaip tik, ką reikėjo
Ãκται ¹ ΓΖ· Óπερ �δει ποιÁσαι. padaryti.
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ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

ιβ΄. 12.

'Επ� τ¾ν δοθε�σαν εÙθε�αν ¥πειρον ¢πÕ τοà δοθέντος Ant duotos begalinės tiesės iš duoto taško, kuris
σηµείου, Ö µή �στιν �π' αÙτÁς, κάθετον εÙθε�αν γραµµ¾ν nėra ant jos, statmeną tiesę išvesti.
¢γαγε�ν.

∆

Α Β

Γ

Η Ε

Ζ

Θ
D

A

G H

F

E

B

C

�Εστω ¹ µ�ν δοθε�σα εÙθε�α ¥πειρος ¹ ΑΒ τÕ δ� δοθ�ν Tebūnie AB duotoji begalinė tiesė, o C duotasis
σηµε�ον, Ö µή �στιν �π' αÙτÁς, τÕ Γ· δε� δ¾ �π� τ¾ν δοθε�σαν taškas, kuris nėra ant jos; reikia štai, ant duotos be-
εÙθε�αν ¥πειρον τ¾ν ΑΒ ¢πÕ τοà δοθέντος σηµείου τοà Γ, galinės tiesės AB iš duoto taško C, kuris nėra ant jos,
Ö µή �στιν �π' αÙτÁς, κάθετον εÙθε�αν γραµµ¾ν ¢γαγε�ν. statmeną tiesę išvesti.

Ε�λήφθω γ¦ρ �π� τ¦ �τερα µέρη τÁς ΑΒ εÙθείας τυχÕν Tebus tad kitoje tiesės AB pusėje bet kaip paim-
σηµε�ον τÕ ∆, κα� κέντρJ µ�ν τù Γ διαστήµατι δ� τù Γ∆ tas taškas D, ir iš vidurio C spinduliu CD skritulys
κύκλος γεγράφθω Ð ΕΖΗ, κα� τετµήσθω ¹ ΕΗ εÙθε�α δίχα EFG tebus nubrėžtas, ir tiesė EG pusiau perskirta
κατ¦ τÕ Θ, κα� �πεζεύχθωσαν α� ΓΗ, ΓΘ, ΓΕ εÙθε�αι· per H , ir nutiestos tiesės CG, CH , CE; teigiu, kad
λέγω, Óτι �π� τ¾ν δοθε�σαν εÙθε�αν ¥πειρον τ¾ν ΑΒ ¢πÕ ant duotos begalinės tiesės AB iš duoto taško C, kuris
τοà δοθέντος σηµείου τοà Γ, Ö µή �στιν �π' αÙτÁς, κάθετος nėra ant jos, išvestas statmuo CH .
Ãκται ¹ ΓΘ. Kadangi mat GH yra lygi HE, o HC bendra, tai

'Επε� γ¦ρ �ση �στ�ν ¹ ΗΘ τÍ ΘΕ, κοιν¾ δ� ¹ ΘΓ, δύο dvi GH , HC dviem EH , HC lygios yra abeja abejai;
δ¾ α� ΗΘ, ΘΓ δύο τα�ς ΕΘ, ΘΓ �σαι ε�σ�ν �κατέρα �κατέρv· ir pagrindas CG pagrindui CE yra lygus; kampas
κα� βάσις ¹ ΓΗ βάσει τÍ ΓΕ �στιν �ση· γωνία ¥ρα ¹ ØπÕ tad CHG kampui EHC lygus yra; ir yra gretimi. O
ΓΘΗ γωνίv τÍ ØπÕ ΕΘΓ �στιν �ση. καί ε�σιν �φεξÁς. Óταν δ� jei tiesė, ant tiesės pastatyta, gretimus kampus lygius
εÙθε�α �π' εÙθε�αν σταθε�σα τ¦ς �φεξÁς γωνίας �σας ¢λλήλαις vieną kitam sudaro, status yra abejas tų lygių kampų,
ποιÍ, Ñρθ¾ �κατέρα τîν �σων γωνιîν �στιν, κα� ¹ �φεστηκυ�α ir ta stačioji tiesė statmenimi vadinima tai, ant kurios
εÙθε�α κάθετος καλε�ται �φ' ¿ν �φέστηκεν. stovi.

'Επ� τ¾ν δοθε�σαν ¥ρα εÙθε�αν ¥πειρον τ¾ν ΑΒ ¢πÕ τοà Ant duotos tad begalinės tiesės AB iš duoto taško
δοθέντος σηµείου τοà Γ, Ö µή �στιν �π' αÙτÁς, κάθετος Ãκται C, kuris nėra ant jos, išvestas statmuo CH ; kaip tik,
¹ ΓΘ· Óπερ �δει ποιÁσαι. ką reikėjo padaryti.

ιγ΄. 13.

'Ε¦ν εÙθε�α �π' εÙθε�αν σταθε�σα γωνίας ποιÍ, ½τοι δύο Jei tiesė, ant tiesės pastatyta, kampus sudarytų,
Ñρθ¦ς À δυσ�ν Ñρθα�ς �σας ποιήσει. tai arba du stačiu, arba dviem statiem lygius sudarys.
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ΕÙθε�α γάρ τις ¹ ΑΒ �π' εÙθε�αν τ¾ν Γ∆ σταθε�σα γωνίας Kuri nors tad tiesė AB, ant tiesės CD pastaty-
ποιείτω τ¦ς ØπÕ ΓΒΑ, ΑΒ∆· λ�γω, Óτι α� ØπÕ ΓΒΑ, ΑΒ∆ ta, tesudaro CBA, ABD; teigiu, kad kampai CBA,
γωνίαι ½τοι δύο Ñρθαί ε�σιν À δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι. ABD arba abu statūs, arba dviem statiem lygūs.

Ε� µ�ν οâν �ση �στ�ν ¹ ØπÕ ΓΒΑ τÍ ØπÕ ΑΒ∆, δύο Ñρθαί Jei mat CBA lygus yra ABD, abu statūs yra.
ε�σιν. ε� δ� οÜ, ½χθω ¢πÕ τοà Β σηµείου τÍ Γ∆ [εÙθείv] O jei ne, tebus [tiesei] CD iš taško B stačiais kam-
πρÕς Ñρθ¦ς ¹ ΒΕ· α� ¥ρα ØπÕ ΓΒΕ, ΕΒ∆ δύο Ñρθαί ε�σιν· pais išvesta BE; tada CBE, EBD abu statūs; ir
κα� �πε� ¹ ØπÕ ΓΒΕ δυσ� τα�ς ØπÕ ΓΒΑ, ΑΒΕ �ση �στίν, kadangi CBE dviem CBA, ABE lygus yra, tebus
κοιν¾ προσκείσθω ¹ ØπÕ ΕΒ∆· α� ¥ρα ØπÕ ΓΒΕ, ΕΒ∆ τρισ� pridėtas bendras EBD; taigi, CBE, EBD yra ly-
τα�ς ØπÕ ΓΒΑ, ΑΒΕ, ΕΒ∆ �σαι ε�σίν. πάλιν, �πε� ¹ ØπÕ gūs trims CBA, ABE, EBD. Vėlgi, kadangi DBA
∆ΒΑ δυσ� τα�ς ØπÕ ∆ΒΕ, ΕΒΑ �ση �στίν, κοιν¾ προσκείσθω dviem DBE, EBA yra lygus, bendras tebus pridėtas
¹ ØπÕ ΑΒΓ· α� ¥ρα ØπÕ ∆ΒΑ, ΑΒΓ τρισ� τα�ς ØπÕ ∆ΒΕ, ABC; tada DBA, ABC trims DBE, EBA, ABC
ΕΒΑ, ΑΒΓ �σαι ε�σίν. �δείχθησαν δ� κα� α� ØπÕ ΓΒΕ, ΕΒ∆ yra lygūs. Bet įrodyta ir CBE, EBD trims tiems pa-
τρισ� τα�ς αÙτα�ς �σαι· τ¦ δ� τù αÙτù �σα κα� ¢λλήλοις �στ�ν tiems lygūs; o tam pačiam lygūs ir vienas kitam yra
�σα· κα� α� ØπÕ ΓΒΕ, ΕΒ∆ ¥ρα τα�ς ØπÕ ∆ΒΑ, ΑΒΓ �σαι lygūs; taigi, ir CBE, EBD lygūs yra DBA, ABC;
ε�σίν· ¢λλ¦ α� ØπÕ ΓΒΕ, ΕΒ∆ δύο Ñρθαί ε�σιν· κα� α� ØπÕ tačiau CBE, EBD du statūs yra; ir DBA, ABC tad
∆ΒΑ, ΑΒΓ ¥ρα δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι ε�σίν. dviem statiem yra lygūs.

'Ε¦ν ¥ρα εÙθε�α �π' εÙθε�αν σταθε�σα γωνίας ποιÍ, ½τοι Jei tad tiesė, ant tiesės pastatyta, kampus suda-
δύο Ñρθ¦ς À δυσ�ν Ñρθα�ς �σας ποιήσει· Óπερ �δει δε�ξαι. rytų, tai arba du stačiu, arba dviem statiem lygius

sudarys; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

ιδ΄. 14.

'Ε¦ν πρός τινι εÙθείv κα� τù πρÕς αÙτÍ σηµείJ δύο Jei prie kurios tiesės, prie taško ant jos, dvi tiesi,
εÙθε�αι µ¾ �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη κείµεναι τ¦ς �φεξÁς γωνίας ne toje pačioje pusėje gulį, gretimus kampus dviem
δυσ�ν Ñρθα�ς �σας ποιîσιν, �π' εÙθείας �σονται ¢λλήλαις α� statiem lygius sudarytų, tai tos tiesės viena su kita
εÙθε�αι. ant tiesės bus.
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ΠρÕς γάρ τινι εÙθείv τÍ ΑΒ κα� τù πρÕς αÙτÍ σηµείJ Prie kurios nors štai tiesės AB, prie taško ant jos
τù Β δύο εÙθε�αι α� ΒΓ, Β∆ µ¾ �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη κείµεναι B, dvi tiesi BC, BD, ne toje pačioje pusėje gulį, gre-
τ¦ς �φεξÁς γωνίας τ¦ς ØπÕ ΑΒΓ, ΑΒ∆ δύο Ñρθα�ς �σας timus kampus ABC, ABD dviem statiem lygius te-
ποιείτωσαν· λέγω, Óτι �π' εÙθείας �στ� τÍ ΓΒ ¹ Β∆. sudaro; teigiu, kad ant tiesės yra CB su BD.

Ε� γ¦ρ µή �στι τÍ ΒΓ �π' εÙθείας ¹ Β∆, �στω τÍ ΓΒ �π' Jei mat nėra ant tiesės BC su BD, tebus ant tiesės
εÙθείας ¹ ΒΕ. CB su BE.

'Επε� οâν εÙθε�α ¹ ΑΒ �π' εÙθε�αν τ¾ν ΓΒΕ �φέστηκεν, Tai kadangi AB ant tiesės CBE pastatyta, kam-
α� ¥ρα ØπÕ ΑΒΓ, ΑΒΕ γωνίαι δύο Ñρθα�ς �σαι ε�σίν· ε�σ� δ� pai tad ABC, ABE dviem statiem lygūs yra; bet
κα� α� ØπÕ ΑΒΓ, ΑΒ∆ δύο Ñρθα�ς �σαι· α� ¥ρα ØπÕ ΓΒΑ, ir kampai ABC, ABD dviem statiem lygūs; todėl
ΑΒΕ τα�ς ØπÕ ΓΒΑ, ΑΒ∆ �σαι ε�σίν. κοιν¾ ¢φVρήσθω ¹ CBA, ABE lygūs CBA, ABD. Bendras tebus atim-
ØπÕ ΓΒΑ· λοιπ¾ ¥ρα ¹ ØπÕ ΑΒΕ λοιπÍ τÍ ØπÕ ΑΒ∆ �στιν tas CBA; liekamas tad ABE liekamam ABD lygus
�ση, ¹ �λάσσων τÍ µείζονι· Óπερ �στ�ν ¢δύνατον. οÙκ ¥ρα yra – mažesnis didesniam; kaip tik, kas neįmanoma.
�π' εÙθείας �στ�ν ¹ ΒΕ τÍ ΓΒ. Ðµοίως δ¾ δείξοµεν, Óτι οÙδ� Nėra tad ant tiesės BE su CB. Panašiai gi įrodysi-
¥λλη τις πλ¾ν τÁς Β∆· �π' εÙθείας ¥ρα �στ�ν ¹ ΓΒ τÍ Β∆. me, kad nei bet kuri kita, išskyrus BD; ant tiesės tad

'Ε¦ν ¥ρα πρός τινι εÙθείv κα� τù πρÕς αÙτÍ σηµείJ δύο yra CB su BD.
εÙθε�αι µ¾ �π� αÙτ¦ µέρη κείµεναι τ¦ς �φεξÁς γωνίας δυσ�ν Jei tad prie kurios tiesės, prie taško ant jos, dvi
Ñρθα�ς �σας ποιîσιν, �π' εÙθείας �σονται ¢λλήλαις α� εÙθε�αι· tiesi, ne toje pačioje pusėje gulį, gretimus kampus
Óπερ �δει δε�ξαι. dviem statiem lygius sudarytų, tai tos tiesės viena su

kita ant tiesės bus; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

ιε΄. 15.

'Ε¦ν δύο εÙθε�αι τέµνωσιν ¢λλήλας, τ¦ς κατ¦ κορυφ¾ν Jei dvi tiesi kerta viena kitą, tai per viršūnę esan-
γωνίας �σας ¢λλήλαις ποιοàσιν. čius (kryžminius) kampus lygius sudaro.

∆ύο γ¦ρ εÙθε�αι α� ΑΒ, Γ∆ τεµνέτωσαν ¢λλήλας κατ¦ Tegu štai dvi tiesi AB, CD kerta viena kitą per
τÕ Ε σηµε�ον· λέγω, Óτι �ση �στ�ν ¹ µ�ν ØπÕ ΑΕΓ γωνία τÍ tašką E; teigiu, kad kampas AEC lygus kampui
ØπÕ ∆ΕΒ, ¹ δ� ØπÕ ΓΕΒ τÍ ØπÕ ΑΕ∆. DEB, o CEB – AED.
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'Επε� γ¦ρ εÙθε�α ¹ ΑΕ �π' εÙθε�αν τ¾ν Γ∆ �φέστηκε Kadangi mat tiesė AE ant tiesės CD stovi sudary-
γωνίας ποιοàσα τ¦ς ØπÕ ΓΕΑ, ΑΕ∆, α� ¥ρα ØπÕ ΓΕΑ, ΑΕ∆ dama kampus CEA, AED, tai kampai CEA, AED
γωνίαι δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι ε�σίν. πάλιν, �πε� εÙθε�α ¹ ∆Ε �π' dviem statiem lygūs yra. Vėlgi, kadangi tiesė DE ant
εÙθε�αν τ¾ν ΑΒ �φέστηκε γωνίας ποιοàσα τ¦ς ØπÕ ΑΕ∆, tiesės AB stovi sudarydama kampus AED, DEB, tai
∆ΕΒ, α� ¥ρα ØπÕ ΑΕ∆, ∆ΕΒ γωνίαι δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι ε�σίν. kampai AED, DEB dviem statiem yra lygūs; bet įro-
�δείχθησαν δ� κα� α� ØπÕ ΓΕΑ, ΑΕ∆ δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι· α� dyta ir CEA, AED dviem statiem lygūs; CEA, AED
¥ρα ØπÕ ΓΕΑ, ΑΕ∆ τα�ς ØπÕ ΑΕ∆, ∆ΕΒ �σαι ε�σίν. κοιν¾ tad yra lygūs AED, DEB. Bendras tebus atimtas
¢φVρήσθω ¹ ØπÕ ΑΕ∆· λοιπ¾ ¥ρα ¹ ØπÕ ΓΕΑ λοιπÍ τÍ ØπÕ AED; liekamas tad CEA liekamam BED lygus yra;
ΒΕ∆ �ση �στίν· Ðµοίως δ¾ δειχθήσεται, Óτι κα� α� ØπÕ ΓΕΒ, panašiai gi bus įrodyta, kad ir CEB, DEA yra lygūs.
∆ΕΑ �σαι ε�σίν. Jei tad dvi tiesi kerta viena kitą, tai per viršūnę

'Ε¦ν ¥ρα δύο εÙθε�αι τέµνωσιν ¢λλήλας, τ¦ς κατ¦ κο- esančius (kryžminius) kampus lygius sudaro.
ρυφ¾ν γωνίας �σας ¢λλήλαις ποιοàσιν· Óπερ �δει δε�ξαι.

ι$΄. 16.

ΠαντÕς τριγώνου µι©ς τîν πλευρîν προσεκβληθείσης Bet kurio trikampio vienai kraštinių esant pra-
¹ �κτÕς γωνία �κατέρας τîν �ντÕς κα� ¢πεναντίον γωνιîν tęstai, išorinis kampas didesnis yra už abeją vidinių
µείζων �στίν. priešingų kampų.

�Εστω τρίγωνον τÕ ΑΒΓ, κα� προσεκβεβλήσθω αÙτοà Tebūnie ABC trikampis, ir tebus viena jo kraš-
µία πλευρ¦ ¹ ΒΓ �π� τÕ ∆· λ�γω, Óτι ¹ �κτÕς γωνία ¹ ØπÕ tinė BC pratęsta iki D; teigiu, kad išorinis kam-
ΑΓ∆ µείζων �στ�ν �κατέρας τîν �ντÕς κα� ¢πεναντίον τîν pas ACD didesnis už abeją vidinių priešingų kampų
ØπÕ ΓΒΑ, ΒΑΓ γωνιîν. CBA, BAC.

Τετµήσθω ¹ ΑΓ δίχα κατ¦ τÕ Ε, κα� �πιζευχθε�σα ¹ ΒΕ Tebus AC pusiau perskirta per E, ir nutiesta BE
�κβεβλήσθω �π' εÙθείας �π� τÕ Ζ, κα� κείσθω τÍ ΒΕ �ση ¹ tebus pratęsta tiese iki F , ir atidėta EF , lygi BE, ir
ΕΖ, κα� �πεζεύχθω ¹ ΖΓ, κα� διήχθω ¹ ΑΓ �π� τÕ Η. tebus nutiesta FC, ir AC nuvesta iki G.

'Επε� οâν �ση �στ�ν ¹ µ�ν ΑΕ τÍ ΕΓ, ¹ δ� ΒΕ τÍ ΕΖ, Taigi, kadangi AE lygi yra EC, o BE – EF , tai
δύο δ¾ α� ΑΕ, ΕΒ δυσ� τα�ς ΓΕ, ΕΖ �σαι ε�σ�ν �κατέρα dvi AE, EB dviem CE, EF lygios yra abeja abejai;
�κατέρv· κα� γωνία ¹ ØπÕ ΑΕΒ γωνίv τÍ ØπÕ ΖΕΓ �ση ir kampas AEB kampui FEC yra lygus; per viršūnę
�στίν· κατ¦ κορυφ¾ν γάρ· βάσις ¥ρα ¹ ΑΒ βάσει τÍ ΖΓ �ση mat (kryžminiai); pagrindas tad AB pagrindui FC
�στίν, κα� τÕ ΑΒΕ τρίγωνον τù ΖΕΓ τριγώνJ �στ�ν �σον, lygus yra, ir trikampis ABE trikampiui FEC lygus,
κα� α� λοιπα� γωνίαι τα�ς λοιπα�ς γωνίαις �σαι ε�σ�ν �κατέρα ir likusieji kampai likusiems kampams lygūs yra abe-
�κατέρv, Øφ' §ς α� �σαι πλευρα� Øποτείνουσιν· �ση ¥ρα �στ�ν jas abejam, prieš kuriuos lygios kraštinės tįsi; BAE
¹ ØπÕ ΒΑΕ τÍ ØπÕ ΕΓΖ. µείζων δέ �στιν ¹ ØπÕ ΕΓ∆ τÁς tad lygus ECF . Betgi ECD didesnis už ECF ; di-
ØπÕ ΕΓΖ· µείζων ¥ρα ¹ ØπÕ ΑΓ∆ τÁς ØπÕ ΒΑΕ. `Οµοίως desnis tad ACD už BAE. Panašiai gi, BC perskirtai
δ¾ τÁς ΒΓ τετµηµένης δίχα δειχθήσεται κα� ¹ ØπÕ ΒΓΗ, pusiau, bus įrodyta ir BCG, tai yra ACD, didesnis
τουτέστιν ¹ ØπÕ ΑΓ∆, µείζων κα� τÁς ØπÕ ΑΒΓ. ir už ABC.
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ΠαντÕς ¥ρα τριγώνου µι©ς τîν πλευρîν προσεκ- Bet kurio tad trikampio vienai kraštinių esant
βληθείσης ¹ �κτÕς γωνία �κατέρας τîν �ντÕς κα� ¢πεναντίον pratęstai, išorinis kampas didesnis yra už abeją vi-
γωνιîν µείζων �στίν· Óπερ �δει δε�ξαι. dinių priešingų kampų; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

ιζ΄. 17.

ΠαντÕς τριγώνου α� δύο γωνίαι δύο Ñρθîν �λάσσονές Bet kurio trikampio du kampu už du stačiu yra
ε�σι πάντÍ µεταλαµβανόµεναι. mažesni, kad ir kaip imami.

Γ ∆

Α

Β B

A

C D
�Εστω τρίγωνον τÕ ΑΒΓ· λέγω, Óτι τοà ΑΒΓ τριγώνου Tebūnie ABC trikampis; teigiu, kad trikampio

α� δύο γωνίαι δύο Ñρθîν �λάττονές ε�σι πάντV µεταλαµ- ABC du kampu už du stačiu mažesni yra, kad ir kaip
βανόµεναι. imami.

'Εκβεβλήσθω γ¦ρ ¹ ΒΓ �π� τÕ ∆. Taigi, tebus BC pratęsta iki D.
Κα� �πε� τριγώνου τοà ΑΒΓ �κτός �στι γωνία ¹ ØπÕ Ir kadangiACD yra trikampio ABC išorinis kam-

ΑΓ∆, µείζων �στ� τÁς �ντÕς κα� ¢πεναντίον τÁς ØπÕ ΑΒΓ. pas, tai didesnis yra už vidinį priešingą ABC. Bend-
κοιν¾ προσκείσθω ¹ ØπÕ ΑΓΒ· α� ¥ρα ØπÕ ΑΓ∆, ΑΓΒ τîν ras tebus pridėtas ACB; taigi, ACD, ACB už ABC,
ØπÕ ΑΒΓ, ΒΓΑ µείζονές ε�σιν. ¢λλ' α� ØπÕ ΑΓ∆, ΑΓΒ BCA yra didesni. Tačiau ACD, ACB dviem statiem
δύο Ñρθα�ς �σαι ε�σίν· α� ¥ρα ØπÕ ΑΒΓ, ΒΓΑ δύο Ñρθîν lygūs; todėl ABC, BCA už du stačiu mažesni. Pa-
�λάσσονές ε�σιν. Ðµοίως δ¾ δείξοµεν, Óτι κα� α� ØπÕ ΒΑΓ, našiai gi įrodysime, kad ir BAC, ACB už du stačiu
ΑΓΒ δύο Ñρθîν �λάσσονές ε�σι κα� �τι α� ØπÕ ΓΑΒ, ΑΒΓ. mažesni, ir dar CAB, ABC.

ΠαντÕς ¥ρα τριγώνου α� δύο γωνίαι δύο Ñρθîν �λάσσ- Bet kurio tad trikampio du kampu už du stačiu
ονές ε�σι πάντÍ µεταλαµβανόµεναι· Óπερ �δει δε�ξαι. yra mažesni, kad ir kaip imami; kaip tik, ką reikėjo

įrodyti.
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ιη΄. 18.

ΠαντÕς τριγώνου ¹ µείζων πλευρ¦ τ¾ν µείζονα γωνίαν Bet kurio trikampio didesnė kraštinė prieš didesnį
Øποτείνει. kampą tįsi.

Β Γ

Α

∆

A

D

B
C

�Εστω γ¦ρ τρίγωνον τÕ ΑΒΓ µείζονα �χον τ¾ν ΑΓ Tebūnie ABC trikampis, didesnę turįs kraštinę
πλευρ¦ν τÁς ΑΒ· λέγω, Óτι κα� γωνία ¹ ØπÕ ΑΒΓ µείζων AC už AB; teigiu, kad ir kampas ABC yra dides-
�στ� τÁς ØπÕ ΒΓΑ· nis už BCA.

'Επε� γ¦ρ µείζων �στ�ν ¹ ΑΓ τÁς ΑΒ, κείσθω τÍ ΑΒ �ση Tai kadangiAC didesnė už AB, tebus atidėtaAD,
¹ Α∆, κα� �πεζεύχθω ¹ Β∆. lygi AB, ir nutiesta BD.

Κα� �πε� τριγώνου τοà ΒΓ∆ �κτός �στι γωνία ¹ ØπÕ Α∆Β, Ir kadangiADB yra trikampioBCD išorinis kam-
µείζων �στ� τÁς �ντÕς κα� ¢πεναντίον τÁς ØπÕ ∆ΓΒ· �ση δ� ¹ pas, tai yra didesnis už vidinį priešingą DCB; bet
ØπÕ Α∆Β τÍ ØπÕ ΑΒ∆, �πε� κα� πλευρ¦ ¹ ΑΒ τÍ Α∆ �στιν ADB yra lygus ABD, nes ir kraštinė AB lygi AD;
�ση· µείζων ¥ρα κα� ¹ ØπÕ ΑΒ∆ τÁς ØπÕ ΑΓΒ· πολλù ¥ρα didesnis tad ir ABD už ACB; gerokai tad ABC yra
¹ ØπÕ ΑΒΓ µείζων �στ� τÁς ØπÕ ΑΓΒ. didesnis už ACB.

ΠαντÕς ¥ρα τριγώνου ¹ µείζων πλευρ¦ τ¾ν µείζονα Bet kurio tad trikampio didesnė kraštinė prieš di-
γωνίαν Øποτείνει· Óπερ �δει δε�ξαι. desnį kampą tįsi; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

ιθ΄. 19.

ΠαντÕς τριγώνου ØπÕ τ¾ν µείζονα γωνίαν ¹ µείζων Prieš bet kurio trikampio didesnį kampą didesnė
πλευρ¦ Øποτείνει. kraštinė tįsi.

�Εστω τρίγωνον τÕ ΑΒΓ µείζονα �χον τ¾ν ØπÕ ΑΒΓ Tebūnie ABC trikampis, turįs kampą ABC, di-
γωνίαν τÁς ØπÕ ΒΓΑ· λέγω, Óτι κα� πλευρ¦ ¹ ΑΓ πλευρ©ς desnį už BCA; teigiu, kad ir kraštinė AC už kraštinę
τÁς ΑΒ µείζων �στίν. AB yra didesnė.

Ε� γ¦ρ µή, ½τοι �ση �στ�ν ¹ ΑΓ τÍ ΑΒ À �λάσσων· �ση Jei mat ne, tai AC arba lygi AB, arba mažesnė;
µ�ν οâν οÙκ �στιν ¹ ΑΓ τÍ ΑΒ· �ση γ¦ρ ¨ν Ãν κα� γωνία ¹ AC lygi AB tai jau nėra; būtų mat ir kampas ABC
ØπÕ ΑΒΓ τÍ ØπÕ ΑΓΒ· οÙκ �στι δέ· οÙκ ¥ρα �ση �στ�ν ¹ ΑΓ lygus ACB; betgi nėra; nėra tad AC lygi AB. Nėra
τÍ ΑΒ. οÙδ� µ¾ν �λάσσων �στ�ν ¹ ΑΓ τÁς ΑΒ· �λάσσων γ¦ρ AC nei mažesnė už AB; mažesnis juk būtų ir kampas
¨ν Ãν κα� γωνία ¹ ØπÕ ΑΒΓ τÁς ØπÕ ΑΓΒ· οÙκ �στι δέ· οÙκ ABC už ACB; betgi nėra; nėra tad mažesnė AC už
¥ρα �λάσσων �στ�ν ¹ ΑΓ τÁς ΑΒ. �δείχθη δέ, Óτι οÙδ� �ση AB. Bet įrodyta, kad ir nelygi. Didesnė tad yra AC
�στίν. µείζων ¥ρα �στ�ν ¹ ΑΓ τÁς ΑΒ. už AB.
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ΠαντÕς ¥ρα τριγώνου ØπÕ τ¾ν µείζονα γωνίαν ¹ µείζων Prieš bet kurio tad trikampio didesnį kampą di-
πλευρ¦ Øποτείνει· Óπερ �δει δε�ξαι. desnė kraštinė tįsi; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

κ΄. 20.

ΠαντÕς τριγώνου α� δύο πλευρα� τÁς λοιπÁς µείζονές ε�σι Bet kurio trikampio dvi kraštini už likusią dides-
πάντV µεταλαµβανόµεναι. nės yra, kad ir kaip imamos.

Β Γ

∆

Α

B

A

D

C

�Εστω γ¦ρ τρίγωνον τÕ ΑΒΓ· λέγω, Óτι τοà ΑΒΓ Taigi, tebūnie ABC trikampis; teigiu, kad trikam-
τριγώνου α� δύο πλευρα� τÁς λοιπÁς µείζονές ε�σι πάντV pio ABC dvi kraštini už likusią didesnės yra, kad ir
µεταλαµβανόµεναι, α� µ�ν ΒΑ, ΑΓ τÁς ΒΓ, α� δ� ΑΒ, ΒΓ kaip imamos: BA, AC už BC, o AB, BC už AC, o
τÁς ΑΓ, α� δ� ΒΓ, ΓΑ τÁς ΑΒ. BC, CA už AB.

∆ιήχθω γ¦ρ ¹ ΒΑ �π� τÕ ∆ σηµε�ον, κα� κείσθω τÍ ΓΑ Tebus dabar BA nuvesta iki taško D, ir tebus ati-
�ση ¹ Α∆, κα� �πεζεύχθω ¹ ∆Γ. dėta AD, lygi CA, ir nutiesta DC.

'Επε� οâν �ση �στ�ν ¹ ∆Α τÍ ΑΓ, �ση �στ� κα� γωνία ¹ Tai kadangi DA lygi AC, todėl ir kampas ADC
ØπÕ Α∆Γ τÍ ØπÕ ΑΓ∆· µείζων ¥ρα ¹ ØπÕ ΒΓ∆ τÁς ØπÕ yra lygus ACD; didesnis tad BCD už ADC; ir ka-
Α∆Γ· κα� �πε� τρίγωνόν �στι τÕ ∆ΓΒ µείζονα �χον τ¾ν ØπÕ dangiDCB yra trikampis, turįs kampąBCD, didesnį
ΒΓ∆ γωνίαν τÁς ØπÕ Β∆Γ, ØπÕ δ� τ¾ν µείζονα γωνίαν ¹ už BDC, o prieš didesnį kampą didesnė kraštinė tį-
µείζων πλευρ¦ Øποτείνει, ¹ ∆Β ¥ρα τÁς ΒΓ �στι µείζων. �ση si, DB tad yra už BC didesnė. Betgi DA lygi AC;
δ� ¹ ∆Α τÍ ΑΓ· µείζονες ¥ρα α� ΒΑ, ΑΓ τÁς ΒΓ· Ðµοίως didesnės tad BA, AC už BC; panašiai gi įrodysime,
δ¾ δείξοµεν, Óτι κα� α� µ�ν ΑΒ, ΒΓ τÁς ΓΑ µείζονές ε�σιν, kad ir AB, BC didesnės yra už CA, o BC, CA už
α� δ� ΒΓ, ΓΑ τÁς ΑΒ. AB.
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ΠαντÕς ¥ρα τριγώνου α� δύο πλευρα� τÁς λοιπÁς µείζονές Bet kurio tad trikampio dvi kraštini už likusią di-
ε�σι πάντV µεταλαµβανόµεναι· Óπερ �δει δε�ξαι. desnės yra, kad ir kaip imamos; kaip tik, ką reikėjo

įrodyti.

κα΄. 21.

'Ε¦ν τριγώνου �π� µι©ς τîν πλευρîν ¢πÕ τîν περάτων Jei ant trikampio vienos kraštinių iš galų būtų
δύο εÙθε�αι �ντÕς συσταθîσιν, α� συσταθε�σαι τîν λοιπîν dvi tiesi viduje sustatytos, tai sustatytosios už to tri-
τοà τριγώνου δύο πλευρîν �λάττονες µ�ν �σονται, µείζονα kampio likusias dvi kraštines mažesnės bus, o kampą
δ� γωνίαν περιέξουσιν. didesnį aprėps.

ΓΒ

Α

∆
Ε

B

A

E

C

D

Τριγώνου γ¦ρ τοà ΑΒΓ �π� µι©ς τîν πλευρîν τÁς ΒΓ Taigi, tebūnie ant trikampio ABC vienos krašti-
¢πÕ τîν περάτων τîν Β, Γ δύο εÙθε�αι �ντÕς συνεστάτωσαν nių BC iš galų B, C sustatytos viduje dvi tiesi BD,
α� Β∆, ∆Γ· λέγω, Óτι α� Β∆, ∆Γ τîν λοιπîν τοà τριγώνου DC; teigiu, kad BD, DC už likusias to trikampio
δύο πλευρîν τîν ΒΑ, ΑΓ �λάσσονες µέν ε�σιν, µείζονα δ� dvi kraštines BA, AC mažesnės yra, o kampą BDC
γωνίαν περιέχουσι τ¾ν ØπÕ Β∆Γ τÁς ØπÕ ΒΑΓ. didesnį už BAC aprėpia.

∆ιήχθω γ¦ρ ¹ Β∆ �π� τÕ Ε. κα� �πε� παντÕς τριγώνου Tebus tad BD nuvesta iki E. Ir kadangi bet ku-
α� δύο πλευρα� τÁς λοιπÁς µείζονές ε�σιν, τοà ΑΒΕ ¥ρα rio trikampio dvi kraštini už likusią didesnės yra, tai
τριγώνου α� δύο πλευρα� α� ΑΒ, ΑΕ τÁς ΒΕ µείζονές ε�σιν· trikampio ABE dvi kraštini AB, AE yra didesnės už
κοιν¾ προσκείσθω ¹ ΕΓ· α� ¥ρα ΒΑ, ΑΓ τîν ΒΕ, ΕΓ BE; bendra tebus pridėta EC; BA, AC didesnės tad
µείζονές ε�σιν. πάλιν, �πε� τοà ΓΕ∆ τριγώνου α� δύο πλευρα� už BE, EC. Vėlgi, kadangi trikampio CED dvi kraš-
α� ΓΕ, Ε∆ τÁς Γ∆ µείζονές ε�σιν, κοιν¾ προσκείσθω ¹ ∆Β· tini CE, ED didesnės už CD, bendra tebus pridėta
α� ΓΕ, ΕΒ ¥ρα τîν Γ∆, ∆Β µείζονές ε�σιν. ¢λλ¦ τîν ΒΕ, DB; CE, EB tad už CD, DB didesnės yra. Tačiau
ΕΓ µείζονες �δείχθησαν α� ΒΑ, ΑΓ· πολλù ¥ρα α� ΒΑ, ΑΓ už BE, EC didesnės įrodytos BA, AC; gerokai tad
τîν Β∆, ∆Γ µείζονές ε�σιν. BA, AC yra didesnės už BD, DC.

Πάλιν, �πε� παντÕς τριγώνου ¹ �κτÕς γωνία τÁς �ντÕς Ir vėl, kadangi bet kurio trikampio išorinis kam-
κα� ¢πεναντίον µείζων �στίν, τοà Γ∆Ε ¥ρα τριγώνου ¹ �κτÕς pas už vidinį priešingą didesnis, tai trikampio CDE
γωνία ¹ ØπÕ Β∆Γ µείζων �στ� τÁς ØπÕ ΓΕ∆. δι¦ ταÙτ¦ τοίνυν išorinis kampas BDC didesnis yra už CED. Dėl to
κα� τοà ΑΒΕ τριγώνου ¹ �κτÕς γωνία ¹ ØπÕ ΓΕΒ µείζων tad ir trikampio ABE išorinis kampas CEB didesnis
�στ� τÁς ØπÕ ΒΑΓ. ¢λλ¦ τÁς ØπÕ ΓΕΒ µείζων �δείχθη ¹ ØπÕ už BAC. Tačiau už CEB didesnis įrodytas BDC;
Β∆Γ· πολλù ¥ρα ¹ ØπÕ Β∆Γ µείζων �στ� τÁς ØπÕ ΒΑΓ. gerokai tad BDC yra didesnis už BAC.

'Ε¦ν ¥ρα τριγώνου �π� µι©ς τîν πλευρîν ¢πÕ τîν Jei tad ant trikampio vienos kraštinių iš galų bū-
περάτων δύο εÙθε�αι �ντÕς συσταθîσιν, α� συσταθε�σαι τîν tų dvi tiesi viduje sustatytos, tai sustatytosios už to
λοιπîν τοà τριγώνου δύο πλευρîν �λάττονες µέν ε�σιν, trikampio likusi dvi kraštini mažesnės bus, o kampą
µείζονα δ� γωνίαν περιέχουσιν· Óπερ �δει δε�ξαι. didesnį aprėps; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

κβ΄. 22.

'Εκ τριîν εÙθειîν, α� ε�σιν �σαι τρισ� τα�ς δοθείσαις Iš trijų tiesių, kurios yra lygios trims duotoms [tie-
[εÙθείαις], τρίγωνον συστήσασθαι· δε� δ� τ¦ς δύο τÁς λοιπÁς sėms], trikampį sudaryti; tik turi dvi už likusią dides-
µείζονας ε�ναι πάντV µεταλαµβανοµένας [δι¦ τÕ κα� παντÕς nės būti, kad ir kaip imamos [dėl to, kad ir bet kurio
τριγώνου τ¦ς δύο πλευρ¦ς τÁς λοιπÁς µείζονας ε�ναι πάντV trikampio dvi kraštini už likusią didesnės yra, kad ir
µεταλαµβανοµένας]. kaip imamos].

19



ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

Θ

Β
Α

Γ

Η

Λ

Κ

Ζ∆ Ε
H

A

B

C

D
F

E

K

L

G

�Εστωσαν α� δοθε�σαι τρε�ς εÙθε�αι α� Α, Β, Γ, ïν α� Tebūnie A, B, C duotosios trys tiesės, kurių dvi
δύο τÁς λοιπÁς µείζονες �στωσαν πάντV µεταλαµβανόµεναι, už likusią didesnės būtų, kad ir kaip imamos: A, B
α� µ�ν Α, Β τÁς Γ, α� δ� Α, Γ τÁς Β, κα� �τι α� Β, Γ τÁς Α· už C, o A, C už B, o ir B, C už A; reikia, štai, iš
δε� δ¾ �κ τîν �σων τα�ς Α, Β, Γ τρίγωνον συστήσασθαι. lygių toms A, B, C trikampį sudaryti.

'Εκκείσθω τις εÙθε�α ¹ ∆Ε πεπερασµένη µ�ν κατ¦ τÕ ∆ Tebus atidėta kokia nors tiesė DE, užbaigta ties
¥πειρος δ� κατ¦ τÕ Ε, κα� κείσθω τÍ µ�ν Α �ση ¹ ∆Ζ, τÍ D, tačiau begalinė link E, ir tebus atidėtaDF , lygiA,
δ� Β �ση ¹ ΖΗ, τÍ δ� Γ �ση ¹ ΗΘ· κα� κέντρJ µ�ν τù ir FG, lygi B, ir GH , lygi C; ir iš vidurio F spinduliu
Ζ, διαστήµατι δ� τù Ζ∆ κύκλος γεγράφθω Ð ∆ΚΛ· πάλιν FD tebus skritulys DKL nubrėžtas; vėlgi, iš vidurio
κέντρJ µ�ν τù Η, διαστήµατι δ� τù ΗΘ κύκλος γεγράφθω G spinduliu GH skritulys KLH tebus nubrėžtas, ir
Ð ΚΛΘ, κα� �πεζεύχθωσαν α� ΚΖ, ΚΗ· λέγω, Óτι �κ τριîν nutiestos KF , KG; teigiu, kad iš trijų tiesių, lygių A,
εÙθειîν τîν �σων τα�ς Α, Β, Γ τρίγωνον συνέσταται τÕ ΚΖΗ. B, C, sudarytas trikampis KFG.

'Επε� γ¦ρ τÕ Ζ σηµε�ον κέντρον �στ� τοà ∆ΚΛ κύκλου, Kadangi mat taškas F yra skritulioDKL vidurys,
�ση �στ�ν ¹ Ζ∆ τÍ ΖΚ· ¢λλ¦ ¹ Ζ∆ τÍ Α �στιν �ση. κα� ¹ FD yra lygi FK; tačiau FD lygi A. IrKF tad lygiA.
ΚΖ ¥ρα τÍ Α �στιν �ση. πάλιν, �πε� τÕ Η σηµε�ον κέντρον Ir vėl, kadangi taškas G yra skritulio LKH vidurys,
�στ� τοà ΛΚΘ κύκλου, �ση �στ�ν ¹ ΗΘ τÍ ΗΚ· ¢λλ¦ ¹ ΗΘ GH yra lygi GK; tačiau GH lygi C; ir KG tad lygi
τÍ Γ �στιν �ση· κα� ¹ ΚΗ ¥ρα τÍ Γ �στιν �ση. �στ� δ� κα� C. Bet ir FG yra lygi B; trys tad tiesės KF , FG,
¹ ΖΗ τÍ Β �ση· α� τρε�ς ¥ρα εÙθε�αι α� ΚΖ, ΖΗ, ΗΚ τρισ� GK trims A, B, C lygios yra.
τα�ς Α, Β, Γ �σαι ε�σίν. Iš trijų tad tiesių KF , FG, GK, kurios yra lygios

'Εκ τριîν ¥ρα εÙθειîν τîν ΚΖ, ΖΗ, ΗΚ, α� ε�σιν trims duotoms tiesėms A, B, C, sudarytas trikampis
�σαι τρισ� τα�ς δοθείσαις εÙθείαις τα�ς Α, Β, Γ, τρίγωνον KFG; kaip tik, ką reikėjo padaryti.
συνέσταται τÕ ΚΖΗ· Óπερ �δει ποιÁσαι.

κγ΄. 23.

ΠρÕς τÍ δοθείσV εÙθείv κα� τù πρÕς αÙτÍ σηµείJ Prie duotos tiesės ir taško ant jos duotam tiesi-
τÍ δοθείσV γωνίv εÙθυγράµµJ �σην γωνίαν εÙθύγραµµον niam kampui lygų tiesinį kampą sudaryti.
συστήσασθαι.
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�Εστω ¹ µ�ν δοθε�σα εÙθε�α ¹ ΑΒ, τÕ δ� πρÕς αÙτÍ Tebūnie AB duotoji tiesė, A taškas ant jos, o
σηµε�ον τÕ Α, ¹ δ� δοθε�σα γωνία εÙθύγραµµος ¹ ØπÕ DCE duotasis tiesinis kampas; taigi, reikia prie duo-
∆ΓΕ· δε� δ¾ πρÕς τÍ δοθείσV εÙθείv τÍ ΑΒ κα� τù πρÕς tos tiesės AB ir taško A ant jos duotam tiesiniam
αÙτÍ σηµείJ τù Α τÍ δοθείσV γωνίv εÙθυγράµµJ τÍ ØπÕ kampui DCE lygų tiesinį kampą sudaryti.
∆ΓΕ �σην γωνίαν εÙθύγραµµον συστήσασθαι. Tebus paimti ant abejos CD, CE bet kokie taškai

Ε�λήφθω �φ' �κατέρας τîν Γ∆, ΓΕ τυχόντα σηµε�α τ¦ D, E ir nutiestaDE; ir iš trijų tiesių, kurios yra lygios
∆, Ε, κα� �πεζεύχθω ¹ ∆Ε· κα� �κ τριîν εÙθειîν, α� ε�σιν trims CD, DE, CE, trikampis AFG tebus sudarytas,
�σαι τρισ� τα�ς Γ∆, ∆Ε, ΓΕ, τρίγωνον συνεστάτω τÕ ΑΖΗ, taip kad CD būtų lygi AF , CE – AG, beigi DE –
éστε �σην ε�ναι τ¾ν µ�ν Γ∆ τÍ ΑΖ, τ¾ν δ� ΓΕ τÍ ΑΗ, κα� FG.
�τι τ¾ν ∆Ε τÍ ΖΗ. Tai kadangi dvi DC, CE dviem FA, AG lygios

'Επε� οâν δύο α� ∆Γ, ΓΕ δύο τα�ς ΖΑ, ΑΗ �σαι ε�σ�ν yra abeja abejai, ir pagrindas DE pagrindui FG ly-
�κατέρα �κατέρv, κα� βάσις ¹ ∆Ε βάσει τÍ ΖΗ �ση, γωνία gus, kampas tad DCE kampui FAG lygus yra.
¥ρα ¹ ØπÕ ∆ΓΕ γωνίv τÍ ØπÕ ΖΑΗ �στιν �ση. Prie duotos tad tiesės AB ir taško A ant jos duo-

ΠρÕς ¥ρα τÍ δοθείσV εÙθείv τÍ ΑΒ κα� τù πρÕς αÙτÍ tam tiesiniam kampui DCE lygus tiesinis kampas
σηµείJ τù Α τÍ δοθείσV γωνίv εÙθυγράµµJ τÍ ØπÕ ∆ΓΕ FAG sudarytas; kaip tik, ką reikėjo padaryti.
�ση γωνία εÙθύγραµµος συνέσταται ¹ ØπÕ ΖΑΗ· Óπερ �δει
ποιÁσαι.

κδ΄. 24.

'Ε¦ν δύο τρίγωνα τ¦ς δύο πλευρ¦ς [τα�ς] δύο πλευρα�ς Jei du trikampiu dvi kraštini dviem kraštinėm ly-
�σας �χV �κατέραν �κατέρv, τ¾ν δ� γωνίαν τÁς γωνίας gias turėtų abeją abejai, o kampą turėtų didesnį už
µείζονα �χV τ¾ν ØπÕ τîν �σων εÙθειîν περιεχοµένην, κα� kampą, tąjį lygių tiesių aprėpiamą, tai ir pagrindą už
τ¾ν βάσιν τÁς βάσεως µείζονα �ξει. pagrindą didesnį turės.
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�Εστω δύο τρίγωνα τ¦ ΑΒΓ, ∆ΕΖ τ¦ς δύο πλευρ¦ς Tebūnie ABC, DEF du trikampiu, dvi kraštini
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τ¦ς ΑΒ, ΑΓ τα�ς δύο πλευρα�ς τα�ς ∆Ε, ∆Ζ �σας �χοντα AB, AC dviem kraštinėm DE, DF lygias turį abe-
�κατέραν �κατέρv, τ¾ν µ�ν ΑΒ τÍ ∆Ε τ¾ν δ� ΑΓ τÍ ∆Ζ, ją abejai: AB – DE, o AC – DF ; o kampas prie
¹ δ� πρÕς τù Α γωνία τÁς πρÕς τù ∆ γωνίας µείζων �στω· A už kampą prie D didesnis tebūnie; teigiu, kad ir
λέγω, Óτι κα� βάσις ¹ ΒΓ βάσεως τÁς ΕΖ µείζων �στίν. pagrindas BC už pagrindą EF didesnis yra.

'Επε� γ¦ρ µείζων ¹ ØπÕ ΒΑΓ γωνία τÁς ØπÕ Ε∆Ζ γωνίας, Kadangi mat kampas BAC didesnis už kampą
συνεστάτω πρÕς τÍ ∆Ε εÙθείv κα� τù πρÕς αÙτÍ σηµείJ τù EDF , tebus prie tiesės DE ir taško D ant jos su-
∆ τÍ ØπÕ ΒΑΓ γωνίv �ση ¹ ØπÕ Ε∆Η, κα� κείσθω Ðποτέρv darytas kampui BAC lygus EDG, ir tebus atidėta
τîν ΑΓ, ∆Ζ �ση ¹ ∆Η, κα� �πεζεύχθωσαν α� ΕΗ, ΖΗ. katrai AC, DF lygi DG, ir nutiestos EG, FG.

'Επε� οâν �ση �στ�ν ¹ µ�ν ΑΒ τÍ ∆Ε, ¹ δ� ΑΓ τÍ ∆Η, Tai kadangi AB yra lygi DE, o AC – DG, dvi
δύο δ¾ α� ΒΑ, ΑΓ δυσ� τα�ς Ε∆, ∆Η �σαι ε�σ�ν �κατέρα tad BA, AC dviem ED, DG lygios yra abeja abe-
�κατέρv· κα� γωνία ¹ ØπÕ ΒΑΓ γωνίv τÍ ØπÕ Ε∆Η �ση· jai; ir kampas BAC kampui EDG lygus; pagrindas
βάσις ¥ρα ¹ ΒΓ βάσει τÍ ΕΗ �στιν �ση. πάλιν, �πε� �ση tad BC pagrindui EG yra lygus. Vėlgi, kadangi DF
�στ�ν ¹ ∆Ζ τÍ ∆Η, �ση �στ� κα� ¹ ØπÕ ∆ΗΖ γωνία τÍ ØπÕ lygi DG, tai ir kampas DGF lygus DFG; didesnis
∆ΖΗ· µείζων ¥ρα ¹ ØπÕ ∆ΖΗ τÁς ØπÕ ΕΗΖ· πολλù ¥ρα tad DFG už EGF ; gerokai tad yra didesnis EFG už
µείζων �στ�ν ¹ ØπÕ ΕΖΗ τÁς ØπÕ ΕΗΖ. κα� �πε� τρίγωνόν EGF . Ir kadangi EFG yra trikampis, didesnį turįs
�στι τÕ ΕΖΗ µείζονα �χον τ¾ν ØπÕ ΕΖΗ γωνίαν τÁς ØπÕ kampą EFG už EGF , tai prieš didesnį kampą dides-
ΕΗΖ, ØπÕ δ� τ¾ν µείζονα γωνίαν ¹ µείζων πλευρ¦ Øποτείνει, nė kraštinė tįsi, todėl ir kraštinė EG didesnė už EF .
µείζων ¥ρα κα� πλευρ¦ ¹ ΕΗ τÁς ΕΖ. �ση δ� ¹ ΕΗ τÍ ΒΓ· Bet EG lygi BC; didesnė tad BC už EF .
µείζων ¥ρα κα� ¹ ΒΓ τÁς ΕΖ. Jei tad du trikampiu dvi kraštini dviem kraštinėm

'Ε¦ν ¥ρα δύο τρίγωνα τ¦ς δύο πλευρ¦ς δυσ� πλευρα�ς lygias turėtų abeją abejai, o kampą turėtų didesnį už
�σας �χV �κατέραν �κατέρv, τ¾ν δ� γωνίαν τÁς γωνίας kampą, tąjį lygių tiesių aprėpiamą, tai ir pagrindą už
µείζονα �χV τ¾ν ØπÕ τîν �σων εÙθειîν περιεχοµένην, κα� pagrindą didesnį turės; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
τ¾ν βάσιν τÁς βάσεως µείζονα �ξει· Óπερ �δει δε�ξαι.

κε΄. 25.

'Ε¦ν δύο τρίγωνα τ¦ς δύο πλευρ¦ς δυσ� πλευρα�ς �σας Jei du trikampiu dvi kraštini dviem kraštinėm ly-
�χV �κατέραν �κατέρv, τ¾ν δ� βάσιν τÁς βάσεως µείζονα gias turėtų abeją abejai, o pagrindą turėtų didesnį už
�χV, κα� τ¾ν γωνίαν τÁς γωνίας µείζονα �ξει τ¾ν ØπÕ τîν pagrindą, tai ir kampą didesnį turės už kampą, tąjį
�σων εÙθειîν περιεχοµένην. lygių tiesių aprėpiamą.
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�Εστω δύο τρίγωνα τ¦ ΑΒΓ, ∆ΕΖ τ¦ς δύο πλευρ¦ς Tebūnie ABC, DEF du trikampiu, dvi kraštini
τ¦ς ΑΒ, ΑΓ τα�ς δύο πλευρα�ς τα�ς ∆Ε, ∆Ζ �σας �χοντα AB, AC dviem kraštinėm DE, DF lygias turį abeją
�κατέραν �κατέρv, τ¾ν µ�ν ΑΒ τÍ ∆Ε, τ¾ν δ� ΑΓ τÍ ∆Ζ· abejai: AB – DE, o AC – DF ; pagrindas gi BC už
βάσις δ� ¹ ΒΓ βάσεως τÁς ΕΖ µείζων �στω· λέγω, Óτι κα� pagrindą EF didesnis tebus; teigiu, kad ir kampas
γωνία ¹ ØπÕ ΒΑΓ γωνίας τÁς ØπÕ Ε∆Ζ µείζων �στίν. BAC už kampą EDF yra didesnis.

Ε� γ¦ρ µή, ½τοι �ση �στ�ν αÙτÍ À �λάσσων· �ση µ�ν οâν Jei mat ne, arba lygus yra jam, arba mažesnis;
οÙκ �στιν ¹ ØπÕ ΒΑΓ τÍ ØπÕ Ε∆Ζ· �ση γ¦ρ ¨ν Ãν κα� βάσις BAC lygus EDF tai jau nėra; lygus juk būtų pagrin-
¹ ΒΓ βάσει τÍ ΕΖ· οÙκ �στι δέ. οÙκ ¥ρα �ση �στ� γωνία ¹ das BC pagrindui EF ; betgi nėra; nėra tad kampas
ØπÕ ΒΑΓ τÍ ØπÕ Ε∆Ζ· οÙδ� µ¾ν �λάσσων �στ�ν ¹ ØπÕ ΒΑΓ BAC lygus kampui EDF ; nėra nei mažesnis BAC už
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τÁς ØπÕ Ε∆Ζ· �λάσσων γ¦ρ ¨ν Ãν κα� βάσις ¹ ΒΓ βάσεως EDF ; mažesnis juk būtų ir pagrindas BC už pagrin-
τÁς ΕΖ· οÙκ �στι δέ· οÙκ ¥ρα �λάσσων �στ�ν ¹ ØπÕ ΒΑΓ dą EF ; nėra tačiau; nėra tad kampas BAC mažesnis
γωνία τÁς ØπÕ Ε∆Ζ. �δείχθη δέ, Óτι οÙδ� �ση· µείζων ¥ρα už EDF . Bet įrodyta, kad ir nelygus; didesnis tad
�στ�ν ¹ ØπÕ ΒΑΓ τÁς ØπÕ Ε∆Ζ. yra BAC už EDF .

'Ε¦ν ¥ρα δύο τρίγωνα τ¦ς δύο πλευρ¦ς δυσ� πλευρα�ς Jei tad du trikampiu dvi kraštini dviem kraštinėm
�σας �χV �κατέραν �κάτερv, τ¾ν δ� βασίν τÁς βάσεως µείζονα lygias turėtų abeją abejai, o pagrindą turėtų didesnį
�χV, κα� τ¾ν γωνίαν τÁς γωνίας µείζονα �ξει τ¾ν ØπÕ τîν �σων už pagrindą, tai ir kampą didesnį turės už kampą, tąjį
εÙθειîν περιεχοµένην· Óπερ �δει δε�ξαι. lygių tiesių aprėpiamą; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

κ$΄. 26.

'Ε¦ν δύο τρίγωνα τ¦ς δύο γωνίας δυσ� γωνίαις �σας �χV Jei du trikampiu du kampu dviem kampam lygius
�κατέραν �κατέρv κα� µίαν πλευρ¦ν µι´ πλευρ´ �σην ½τοι turėtų abeją abejam ir vieną kraštinę vienai kraštinei
τ¾ν πρÕς τα�ς �σαις γωνίαις À τ¾ν Øποτείνουσαν ØπÕ µίαν τîν lygią – ar prie tų lygių kampų, ar tįsinčią prieš vieną
�σων γωνιîν, κα� τ¦ς λοιπ¦ς πλευρ¦ς τα�ς λοιπα�ς πλευρα�ς tų lygių kampų – tai ir likusias kraštines likusiom
�σας �ξει [�κατέραν �κατέρv] κα� τ¾ν λοιπ¾ν γωνίαν τÍ λοιπÍ kraštinėm lygias turės [abeją abejai], ir likusį kampą
γωνίv. likusiam kampui.

�Εστω δύο τρίγωνα τ¦ ΑΒΓ, ∆ΕΖ τ¦ς δύο γωνίας τ¦ς Tebūnie ABC, DEF du trikampiu, du kampu
ØπÕ ΑΒΓ, ΒΓΑ δυσ� τα�ς ØπÕ ∆ΕΖ, ΕΖ∆ �σας �χοντα ABC, BCA dviem kampam DEF , EFD lygius turį
�κατέραν �κατέρv, τ¾ν µ�ν ØπÕ ΑΒΓ τÍ ØπÕ ∆ΕΖ, τ¾ν abeją abejam: ABC – DEF , o BCA – EFD; teturi
δ� ØπÕ ΒΓΑ τÍ ØπÕ ΕΖ∆· �χέτω δ� κα� µίαν πλευρ¦ν µι´ ir vieną kraštinę vienai kraštinei lygią, pirmiau tąją
πλευρ´ �σην, πρότερον τ¾ν πρÕς τα�ς �σαις γωνίαις τ¾ν ΒΓ τÍ prie lygių kampų – BC, lygią EF ; teigiu, kad ir liku-
ΕΖ· λέγω, Óτι κα� τ¦ς λοιπ¦ς πλευρ¦ς τα�ς λοιπα�ς πλευρα�ς sias kraštines likusiom kraštinėm lygias turės abeją
�σας �ξει �κατέραν �κατέρv, τ¾ν µ�ν ΑΒ τÍ ∆Ε τ¾ν δ� ΑΓ abejai: AB – DE, o AC – DF ; ir likusį kampą BAC
τÍ ∆Ζ, κα� τ¾ν λοιπ¾ν γωνίαν τÍ λοιπÍ γωνίv, τ¾ν ØπÕ ΒΑΓ likusiam kampui EDF .
τÍ ØπÕ Ε∆Ζ.
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Ε� γ¦ρ ¥νισός �στιν ¹ ΑΒ τÍ ∆Ε, µία αÙτîν µείζων Jeigu mat AB nelygi DE, viena jų yra didesnė.
�στίν. �στω µείζων ¹ ΑΒ, κα� κείσθω τÍ ∆Ε �ση ¹ ΒΗ, κα� Tebus didesnė AB, ir tebus atidėta BG, lygi DE, ir
�πεζεύχθω ¹ ΗΓ. nutiesta GC.

'Επε� οâν �ση �στ�ν ¹ µ�ν ΒΗ τÍ ∆Ε, ¹ δ� ΒΓ τÍ ΕΖ, δύο Tai kadangi BG yra lygi DE, o BC – EF , tai dvi
δ¾ α� ΒΗ, ΒΓ δυσ� τα�ς ∆Ε, ΕΖ �σαι ε�σ�ν �κατέρα �κατέρv· GB, BC† dviem DE, EF lygios yra abeja abejai; ir
κα� γωνία ¹ ØπÕ ΗΒΓ γωνίv τÍ ØπÕ ∆ΕΖ �ση �στίν· βάσις kampas GBC lygus kampui DEF ; pagrindas tad GC
¥ρα ¹ ΗΓ βάσει τÍ ∆Ζ �ση �στίν, κα� τÕ ΗΒΓ τρίγωνον τù yra lygus pagrindui DF , ir trikampis GBC lygus tri-
∆ΕΖ τριγώνJ �σον �στίν, κα� α� λοιπα� γωνίαι τα�ς λοιπα�ς kampiuiDEF , ir likusieji kampai likusiems kampams
γωνίαις �σαι �σονται, Øφ' §ς α� �σαι πλευρα� Øποτείνουσιν· �ση lygūs bus, prieš kuriuos lygios kraštinės tįsi; kampas
¥ρα ¹ ØπÕ ΗΓΒ γωνία τÍ ØπÕ ∆ΖΕ. ¢λλ¦ ¹ ØπÕ ∆ΖΕ τÍ tad GCB lygus DFE. Tačiau DFE tariamas lygus
ØπÕ ΒΓΑ Øπόκειται �ση· κα� ¹ ØπÕ ΒΓΗ ¥ρα τÍ ØπÕ ΒΓΑ BCA; tai ir BCG yra lygus BCA – mažesnis dides-
�ση �στίν, ¹ �λάσσων τÍ µείζονι· Óπερ ¢δύνατον. οÙκ ¥ρα niam; kaip tik, kas neįmanoma. Nėra tad AB nelygi
¥νισός �στιν ¹ ΑΒ τÍ ∆Ε. �ση ¥ρα. �στι δ� κα� ¹ ΒΓ τÍ ΕΖ DE. Lygi tad. Bet ir BC lygi EF ; taigi, dvi AB,
�ση· δύο δ¾ α� ΑΒ, ΒΓ δυσ� τα�ς ∆Ε, ΕΖ �σαι ε�σ�ν �κατέρα BC dviem DE, EF lygios yra abeja abejai; ir kam-
�κατέρv· κα� γωνία ¹ ØπÕ ΑΒΓ γωνίv τÍ ØπÕ ∆ΕΖ �στιν �ση· pas tad ABC kampui DEF yra lygus; pagrindas tad
βάσις ¥ρα ¹ ΑΓ βάσει τÍ ∆Ζ �ση �στίν, κα� λοιπ¾ γωνία ¹ AC pagrindui DF lygus yra, ir likęs kampas BAC

23



ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

ØπÕ ΒΑΓ τÍ λοιπÍ γωνίv τÍ ØπÕ Ε∆Ζ �ση �στίν. likusiam kampui EDF lygus.
'Αλλ¦ δ¾ πάλιν �στωσαν α� ØπÕ τ¦ς �σας γωνίας πλευρα� Tačiau dabar tebūnie prieš lygius kampus tįsin-

Øποτείνουσαι �σαι, æς ¹ ΑΒ τÍ ∆Ε· λέγω πάλιν, Óτι κα� α� čios kraštinės lygios, kaip antai AB – DE; teigiu vėl-
λοιπα� πλευρα� τα�ς λοιπα�ς πλευρα�ς �σαι �σονται, ¹ µ�ν ΑΓ gi, kad ir likusios kraštinės likusiom kraštinėm lygios
τÍ ∆Ζ, ¹ δ� ΒΓ τÍ ΕΖ κα� �τι ¹ λοιπ¾ γωνία ¹ ØπÕ ΒΑΓ bus: AC –DF , o BC – EF , ir dar likęs kampas BAC
τÍ λοιπÍ γωνίv τÍ ØπÕ Ε∆Ζ �ση �στίν. lygus likusiam kampui EDF .

Ε� γ¦ρ ¥νισός �στιν ¹ ΒΓ τÍ ΕΖ, µία αÙτîν µείζων �στίν. Jei mat BC nelygi EF , viena jų didesnė yra. Te-
�στω µείζων, ε� δυνατόν, ¹ ΒΓ, κα� κείσθω τÍ ΕΖ �ση ¹ ΒΘ, būnie didesnė, jeigu tai galima, BC, ir tebus atidėta
κα� �πεζεύχθω ¹ ΑΘ. κα� �π�ι �ση �στ�ν ¹ µ�ν ΒΘ τÍ ΕΖ BH , lygi EF , ir nutiesta AH . Ir kadangi BH yra ly-
¹ δ� ΑΒ τÍ ∆Ε, δύο δ¾ α� ΑΒ, ΒΘ δυσ� τα�ς ∆Ε, ΕΖ �σαι gi EF , o AB – DE, dvi tad AB, BH dviem DE, EF
ε�σ�ν �κατέρα �καρέρv· κα� γωνίας �σας περιέχουσιν· βάσις lygios yra abeja abejai; ir kampus lygius aprėpia; pag-
¥ρα ¹ ΑΘ βάσει τÍ ∆Ζ �ση �στίν, κα� τÕ ΑΒΘ τρίγωνον τù rindas tad AH pagrindui DF lygus yra, ir trikampis
∆ΕΖ τριγώνJ �σον �στίν, κα� α� λοιπα� γωνίαι τα�ς λοιπα�ς ABH lygus trikampiui DEF , ir likę kampai likusiem
γωνίαις �σαι �σονται, Øφ' §ς α� �σας πλευρα� Øποτείνουσιν· kampam lygūs bus, prieš kuriuos lygios kraštinės tįsi;
�ση ¥ρα �στ�ν ¹ ØπÕ ΒΘΑ γωνία τÍ ØπÕ ΕΖ∆. ¢λλ¦ ¹ ØπÕ kampas tad BHA lygus EFD. Tačiau EFD lygus
ΕΖ∆ τÍ ØπÕ ΒΓΑ �στιν �ση· τριγώνου δ¾ τοà ΑΘΓ ¹ �κτÕς BCA; taigi, trikampio AHC išorinis kampas BHA
γωνία ¹ ØπÕ ΒΘΑ �ση �στ� τÍ �ντÕς κα� ¢πεναντίον τÍ ØπÕ lygus vidiniam priešingam BCA; kaip tik, kas ne-
ΒΓΑ· Óπερ ¢δύνατον. οÙκ ¥ρα ¥νισός �στιν ¹ ΒΓ τÍ ΕΖ· įmanoma. Nėra tad BC nelygi EF ; lygi tad. Bet
�ση ¥ρα. �στ� δ� κα� ¹ ΑΒ τÍ ∆Ε �ση. δύο δ¾ α� ΑΒ, AB yra lygi DE. Taigi, dvi AB, BC dviem DE, EF
ΒΓ δύο τα�ς ∆Ε, ΕΖ �σαι ε�σ�ν �κατέρα �κατέρv· κα� γωνίας lygios yra abeja abejai; ir kampus lygius aprėpia; pag-
�σας περιέχουσι· βάσις ¥ρα ¹ ΑΓ βάσει τÍ ∆Ζ �ση �στίν, κα� rindas tad AC pagrindui DF lygus yra, ir trikampis
τÕ ΑΒΓ τρίγωνον τù ∆ΕΖ τριγώνJ �σον κα� λοιπ¾ γωνία ¹ ABC lygus trikampiui DEF , ir likęs kampas BAC
ØπÕ ΒΑΓ τÍ λοιπÊ γωνίv τÍ ØπÕ Ε∆Ζ �ση. likusiam kampui EDF lygus.

'Ε¦ν ¥ρα δύο τρίγωνα τ¦ς δύο γωνίας δυσ� γωνίαις �σας Jei tad du trikampiu du kampu dviem kampam
�χV �κατέραν �κατέρv κα� µίαν πλευρ¦ν µι´ πλευρ´ �σην lygius turėtų abeją abejam ir vieną kraštinę vienai
½τοι τ¾ν πρÕς τα�ς �σαις γωνίαις, À τ¾ν Øποτείνουσαν ØπÕ kraštinei lygią – ar prie tų lygių kampų, ar tįsinčią
µίαν τîν �σων γωνιîν, κα� τ¦ς λοιπ¦ς πλευρ¦ς τα�ς λοιπα�ς prieš vieną tų lygių kampų – tai ir likusias krašti-
πλευρα�ς �σας �ξει κα� τ¾ν λοιπ¾ν γωνίαν τÍ λοιπÍ γωνίv· nes likusiom kraštinėm lygias turės, ir likusį kampą
Óπερ �δει δε�ξαι. likusiam kampui; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

† Graikiškame BG, BC.

κζ΄. 27.

'Ε¦ν ε�ς δύο εÙθείας εÙθε�α �µπίπτουσα τ¦ς �ναλλ¦ξ Jei dvi tiesi kertanti tiesė priešinius kampus lygius
γωνίας �σας ¢λλήλαις ποιÍ, παράλληλοι �σονται ¢λλήλαις vieną kitam sudarytų, lygiagrečios bus viena kitai tos
α� εÙθε�αι. tiesės.
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Ε�ς γ¦ρ δύο εÙθείας τ¦ς ΑΒ, Γ∆ εÙθε�α �µπίπτουσα ¹ Dvi tiesi AB, CD kertanti tiesė EF priešinius
ΕΖ τ¦ς �ναλλ¦ξ γωνίας τ¦ς ØπÕ ΑΕΖ, ΕΖ∆ �σας ¢λλήλαις kampus AEF , EFD lygius vieną kitam tesudaro; tei-
ποιείτω· λέγω, Óτι παράλληλός �στιν ¹ ΑΒ τÍ Γ∆. giu, kad AB lygiagreti CD.

Ε� γ¦ρ µή, �κβαλλόµεναι α� ΑΒ, Γ∆ συµπεσοàνται ½τοι Jei mat ne, tai tęsiamos AB, CD sutiks arba B,
�π� τ¦ Β, ∆ µέρη À �π� τ¦ Α, Γ. �κβεβλήσθωσαν κα� συµ- D pusėje, arba A, C. Tebus pratęstos ir sutiks B, D

24



ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

πιπτέτωσαν �π� τ¦ Β, ∆ µέρη κατ¦ τÕ Η. τριγώνου δ¾ τοà pusėje ties G. Taigi, trikampio GEF išorinis kampas
ΗΕΖ ¹ �κτÕς γωνία ¹ ØπÕ ΑΕΖ �ση �στ� τÍ �ντÕς κα� ¢πε- AEF lygus vidiniam priešingam EFG; kaip tik, kas
ναντίον τÍ ØπÕ ΕΖΗ· Óπερ �στ�ν ¢δύνατον· οÙκ ¥ρα α� ΑΒ, neįmanoma; nėra tad tęsiamos AB, DC sutinkančios
∆Γ �κβαλλόµεναι συµπεσοàνται �π� τ¦ Β, ∆ µέρη. Ðµοίως B, D pusėje. Panašiai gi bus įrodyta, kad ir nei A,
δ¾ δειχθήσεται, Óτι οÙδ� �π� τ¦ Α, Γ· α� δ� �π� µηδέτερα τ¦ C; niekatroje pusėje nesutinkančios lygiagrečios yra;
µέρη συµπίπτουσαι παράλληλοί ε�σιν· παράλληλος ¥ρα �στ�ν AB tad yra lygiagreti CD.
¹ ΑΒ τÍ Γ∆. Jei tad dvi tiesi kertanti tiesė priešinius kampus

'Ε¦ν ¥ρα ε�ς δύο εÙθείας εÙθε�α �µπίπτουσα τ¦ς �ναλλ¦ξ lygius vieną kitam sudarytų, lygiagrečios bus viena
γωνίας �σας ¢λλήλαις ποιÍ, παράλληλοι �σονται α� εÙθε�αι· kitai tos tiesės; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
Óπερ �δει δε�ξαι.

κη΄. 28.

'Ε¦ν ε�ς δύο εÙθείας εÙθε�α �µπίπτουσα τ¾ν �κτÕς γωνίαν Jei dvi tiesi kertanti tiesė išorinį kampą vidiniam
τÍ �ντÕς κα� ¢πεναντίον κα� �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη �σην ποιÍ À τ¦ς priešingam toje pačioje pusėje (atitinkamam) lygų su-
�ντÕς κα� �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη δυσ�ν Ñρθα�ς �σας, παράλληλοι darytų arba vidinius toje pačioje pusėje (vienašalius)
�σονται ¢λλήλαις α� εÙθε�αι. dviem statiem lygius, tai lygiagrečios bus tos tiesės.
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Ε�ς γ¦ρ δύο εÙθείας τ¦ς ΑΒ, Γ∆ εÙθε�α �µπίπτουσα ¹ Tegu štai, dvi tiesi AB, CD kertanti tiesė EF iš-
ΕΖ τ¾ν �κτÕς γωνίαν τ¾ν ØπÕ ΕΗΒ τÍ �ντÕς κα� ¢πεναντίον orinį kampąEGB vidiniam priešingam kampuiGHD
γωνίv τÍ ØπÕ ΗΘ∆ �σην ποιείτω À τ¦ς �ντÕς κα� �π� τ¦ αÙτ¦ lygų sudaro arba vidinius toje pačioje pusėje BGH ,
µέρη τ¦ς ØπÕ ΒΗΘ, ΗΘ∆ δυσ�ν Ñρθα�ς �σας· λέγω, Óτι GHD dviem statiem lygius; teigiu, kad AB yra ly-
παράλληλός �στιν ¹ ΑΒ τÍ Γ∆. giagreti CD.

'Επε� γ¦ρ �ση �στ�ν ¹ ØπÕ ΕΗΒ τÍ ØπÕ ΗΘ∆, ¢λλ¦ ¹ Kadangi mat EGB lygus GHD, bet EGB yra
ØπÕ ΕΗΒ τÍ ØπÕ ΑΗΘ �στιν �ση, κα� ¹ ØπÕ ΑΗΘ ¥ρα lygus AGH , tai ir AGH lygus GHD; ir yra priešiniai;
τÍ ØπÕ ΗΘ∆ �στιν �ση· καί ε�σιν �ναλλάξ· παράλληλος ¥ρα AB tad lygiagreti CD.
�στ�ν ¹ ΑΒ τÍ Γ∆. Vėlgi, kadangi BGH , GHD dviem statiem yra

Πάλιν, �πε� α� ØπÕ ΒΗΘ, ΗΘ∆ δύο Ñρθα�ς �σαι ε�σίν, lygūs, o AGH , BGH irgi dviem statiem lygūs, tai
ε�σ� δ� κα� α� ØπÕ ΑΗΘ, ΒΗΘ δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι, α� ¥ρα AGH , BGH lygūs yra BGH , GHD; bendras tebus
ØπÕ ΑΗΘ, ΒΗΘ τα�ς ØπÕ ΒΗΘ, ΗΘ∆ �σαι ε�σίν· κοιν¾ atimtas BGH ; liekamas tad AGH liekamam GHD
¢φVρήσθω ¹ ØπÕ ΒΗΘ· λοιπ¾ ¥ρα ¹ ØπÕ ΑΗΘ λοιπÍ τÍ lygus yra; ir yra priešiniai; AB tad lygiagreti CD.
ØπÕ ΗΘ∆ �στιν �ση· καί ε�σιν �ναλλάξ· παράλληλος ¥ρα Jei tad dvi tiesi kertanti tiesė išorinį kampą vi-
�στ�ν ¹ ΑΒ τÍ Γ∆. diniam priešingam toje pačioje pusėje lygų sudarytų

'Ε¦ν ¥ρα ε�ς δύο εÙθείας εÙθε�α �µπίπτουσα τ¾ν �κτÕς arba vidinius toje pačioje pusėje dviem statiem lygius,
γωνίαν τÍ �ντÕς κα� ¢πεναντίον κα� �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη �σην tai lygiagrečios bus tos tiesės; kaip tik, ką reikėjo įro-
ποιÍ À τ¦ς �ντÕς κα� �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη δυσ�ν Ñρθα�ς �σας, dyti.
παράλληλοι �σονται α� εÙθε�αι· Óπερ �δει δε�ξαι.
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κθ΄. 29.

`Η ε�ς τ¦ς παραλλήλους εÙθείας εÙθε�α �µπίπτουσα τάς Lygiagrečias tieses kertanti tiesė priešinius kam-
τε �ναλλ¦ξ γωνίας �σας ¢λλήλαις ποιε� κα� τ¾ν �κτÕς τÍ �ντÕς pus lygius vieną kitam sudaro, ir išorinį vidiniam prie-
κα� ¢πεναντίον �σην κα� τ¦ς �ντÕς κα� �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη δυσ�ν šingam (atitinkamam) lygų, ir vidinius toje pačioje
Ñρθα�ς �σας. pusėje (vienašalius) dviem statiem lygius.
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Ε�ς γ¦ρ παραλλήλους εÙθείας τ¦ς ΑΒ, Γ∆ εÙθε�α Tegu štai, lygiagrečias tieses AB, CD kerta tiesė
�µπιπτέτω ¹ ΕΖ· λέγω, Óτι τ¦ς �ναλλ¦ξ γωνίας τ¦ς ØπÕ EF ; teigiu, kad priešinius kampus AGH , GHD ly-
ΑΗΘ, ΗΘ∆ �σας ποιε� κα� τ¾ν �κτÕς γωνίαν τ¾ν ØπÕ ΕΗΒ gius sudaro ir išorinį kampą EGB vidiniam priešin-
τÍ �ντÕς κα� ¢πεναντίον τÍ ØπÕ ΗΘ∆ �σην κα� τ¦ς �ντÕς κα� gam GHD lygų, ir vidinius toje pačioje pusėje BGH ,
�π� τ¦ αÙτ¦ µέρη τ¦ς ØπÕ ΒΗΘ, ΗΘ∆ δυσ�ν Ñρθα�ς �σας. GHD dviem statiem lygius.

Ε� γ¦ρ ¥νισός �στιν ¹ ØπÕ ΑΗΘ τÍ ØπÕ ΗΘ∆, µία Jei mat AGH nelygus GHD, vienas jų didesnis
αÙτîν µείζων �στίν. �στω µείζων ¹ ØπÕ ΑΗΘ· κοιν¾ προ- yra. Tebūnie didesnis AGH ; bendras tebus pridė-
σκείσθω ¹ ØπÕ ΒΗΘ· α� ¥ρα ØπÕ ΑΗΘ, ΒΗΘ τîν ØπÕ tas BGH ; AGH , BGH tad už BGH , GHD didesni
ΒΗΘ, ΗΘ∆ µείζονές ε�σιν. ¢λλ¦ α� ØπÕ ΑΗΘ, ΒΗΘ yra. Tačiau AGH , BGH dviem statiem lygūs. BGH ,
δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι ε�σίν. [κα�] α� ¥ρα ØπÕ ΒΗΘ, ΗΘ∆ GHD už du stačiu tad yra mažesni. Bet nuo mažes-
δύο Ñρθîν �λάσσονές ε�σιν. α� δ� ¢π' �λασσόνων À δύο nių nei du stačiu be galo tęsiamos sutinka; taigi, AB,
Ñρθîν �κβαλλόµεναι ε�ς ¥πειρον συµπίπτουσιν· α� ¥ρα ΑΒ, CD be galo tęsiamos sutiks; betgi nesutinka, tariant
Γ∆ �κβαλλόµεναι ε�ς ¥πειρον συµπεσοàνται· οÙ συµπίπτουσι jas lygiagrečias; nėra tad AGH nelygus GHD; lygus
δ� δι¦ τÕ παραλλήλους αÙτ¦ς Øποκε�σθαι· οÙκ ¥ρα ¥νισός tad. Tačiau AGH yra lygus EGB; tai ir EGB lygus
�στιν ¹ ØπÕ ΑΗΘ τÍ ØπÕ ΗΘ∆· �ση ¥ρα. ¢λλ¦ ¹ ØπÕ ΑΗΘ GHD; bendras tebus pridėtas BGH ; EGB, BGH
τÍ ØπÕ ΕΗΒ �στιν �ση· κα� ¹ ØπÕ ΕΗΒ ¥ρα τÍ ØπÕ ΗΘ∆ tad yra lygūs BGH , GHD. Tačiau EGB, BGH
�στιν �ση· κοιν¾ προσκείσθω ¹ ØπÕ ΒΗΘ· α� ¥ρα ØπÕ ΕΗΒ, dviem statiem lygūs; taigi, ir BGH , GHD dviem sta-
ΒΗΘ τα�ς ØπÕ ΒΗΘ, ΗΘ∆ �σαι ε�σίν. ¢λλ¦ α� ØπÕ ΕΗΒ, tiem yra lygūs.
ΒΗΘ δύο Ñρθα�ς �σαι ε�σίν· κα� α� ØπÕ ΒΗΘ, ΗΘ∆ ¥ρα Lygiagrečias tad tieses kertanti tiesė priešinius
δύο Ñρθα�ς �σαι ε�σίν. kampus lygius vieną kitam sudaro ir išorinį vidiniam

`Η ¥ρα ε�ς τ¦ς παραλλήλους εÙθείας εÙθε�α �µπίπτουσα priešingam lygų, ir vidinius toje pačioje pusėje dviem
τάς τε �ναλλ¦ξ γωνίας �σας ¢λλήλαις ποιε� κα� τ¾ν �κτÕς τÍ statiem lygius; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
�ντÕς κα� ¢πεναντίον �σην κα� τ¦ς �ντÕς κα� �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη
δυσ�ν Ñρθα�ς �σας· Óπερ �δει δε�ξαι.

λ΄. 30.

Α� τÍ αÙτÍ εÙθείv παράλληλοι κα� ¢λλήλαις ε�σ� Tai pačiai tiesei lygiagrečios ir viena kitai yra ly-
παράλληλοι. giagrečios.
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�Εστω �κατέρα τîν ΑΒ, Γ∆ τÍ ΕΖ παράλληλος· λέγω, Tebūnie abeja AB, CD lygiagreti EF ; teigiu, kad
Óτι κα� ¹ ΑΒ τÍ Γ∆ �στι παράλληλος. AB yra lygiagreti ir CD.

'Εµπιπτέτω γ¦ρ ε�ς αÙτ¦ς εÙθε�α ¹ ΗΚ. Tegu dabar kerta jas tiesė GK.
Κα� �πε� ε�ς παραλλήλους εÙθείας τ¦ς ΑΒ, ΕΖ εÙθε�α Ir kadangi lygiagrečias tieses AB, EF kerta GK,

�µπέπτωκεν ¹ ΗΚ, �ση ¥ρα ¹ ØπÕ ΑΗΚ τÍ ØπÕ ΗΘΖ. πάλιν, tai AGK lygus GHF . Ir vėl, kadangi lygiagrečias
�πε� ε�ς παραλλήλους εÙθείας τ¦ς ΕΖ, Γ∆ εÙθε�α �µπέπτωκεν tieses EF , CD kerta tiesė GK, tai GHF yra lygus
¹ ΗΚ, �ση �στ�ν ¹ ØπÕ ΗΘΖ τÍ ØπÕ ΗΚ∆. �δείχθη δ� κα� GKD; bet įrodyta ir AGK lygus GHF ; ir AGK tad
¹ ØπÕ ΑΗΚ τÍ ØπÕ ΗΘΖ �ση. κα� ¹ ØπÕ ΑΗΚ ¥ρα τÍ ØπÕ yra lygus GKD; ir yra priešiniai. AB tad yra lygia-
ΗΚ∆ �στιν �ση· καί ε�σιν �ναλλάξ. παράλληλος ¥ρα �στ�ν ¹ greti CD.
ΑΒ τÍ Γ∆. [Tai pačiai tad tiesei lygiagrečios ir viena kitai yra

[Α� ¥ρα τÍ αÙτÍ εÙθείv παράλληλοι κα� ¢λλήλαις ε�σ� lygiagrečios;] kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
παράλληλοι·] Óπερ �δει δε�ξαι.

λα΄. 31.

∆ι¦ τοà δοθέντος σηµείου τÍ δοθείσV εÙθείv παράλληλον Per duotą tašką duotai tiesei lygiagrečią tiesę iš-
εÙθε�αν γραµµ¾ν ¢γαγε�ν. vesti.

�Εστω τÕ µ�ν δοθ�ν σηµε�ον τÕ Α, ¹ δ� δοθε�σα εÙθε�α Tebūnie A duotasis taškas, o BC duotoji tiesė;
¹ ΒΓ· δε� δ¾ δι¦ τοà Α σηµείου τÍ ΒΓ εÙθείv παράλληλον taigi, reikia per tašką A tiesei BC lygiagrečią tiesę
εÙθε�αν γραµµ¾ν ¢γαγε�ν. išvesti.

Ε�λήφθω �π� τÁς ΒΓ τυχÕν σηµε�ον τÕ ∆, κα� �πεζεύχθω Tebus ant BC bet kaip paimtas taškas D ir nu-
¹ Α∆· κα� συνεστάτω πρÕς τÍ ∆Α εÙθείv κα� τù πρÕς tiesta AD; ir tebus sudarytas prie tiesės DA ir prie
αÙτÍ σηµείJ τù Α τÍ ØπÕ Α∆Γ γωνίv �ση ¹ ØπÕ ∆ΑΕ· taško ant jos A kampui ADC lygus DAE; ir tebus
κα� �κβεβλήσθω �π' εÙθείας τÍ ΕΑ εÙθε�α ¹ ΑΖ. EA tiese ištęsta tiesė AF .

Γ
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Α Ζ
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E
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Κα� �πε� ε�ς δύο εÙθείας τ¦ς ΒΓ, ΕΖ εÙθε�α �µπίπτουσα Ir kadangi dvi tiesi BC, EF kertanti tiesė AD
¹ Α∆ τ¦ς �ναλλ¦ξ γωνίας τ¦ς ØπÕ ΕΑ∆, Α∆Γ �σας ¢λλήλαις priešinius kampus EAD, ADC lygius sudarė, EAF
πεποίηκεν, παράλληλος ¥ρα �στ�ν ¹ ΕΑΖ τÍ ΒΓ. tad yra lygiagreti BC.

∆ι¦ τοà δοθέντος ¥ρα σηµείου τοà Α τÍ δοθείσV εÙθείv Per duotą tad tašką A duotai tiesei BC išvesta
τÍ ΒΓ παράλληλος εÙθε�α γραµµ¾ Ãκται ¹ ΕΑΖ· Óπερ �δει lygiagreti tiesė EAF ; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
ποιÁσαι.
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λβ΄. 32.

ΠαντÕς τριγώνου µι©ς τîν πλευρîν προσεκβληθείσης ¹ Bet kurio trikampio vieną kraštinių pratęsus, iš-
�κτÕς γωνία δυσ� τα�ς �ντÕς κα� ¢πεναντίον �ση �στίν, κα� α� orinis kampas dviem vidiniam priešingiem bus lygus,
�ντÕς τοà τριγώνου τρε�ς γωνίαι δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι ε�σίν. ir trys vidiniai trikampio kampai dviem statiem ly-

gūs.

∆Γ

Α Ε

Β C

A E

DB

�Εστω τρίγωνον τÕ ΑΒΓ, κα� προσεκβεβλήσθω αÙτοà Tebūnie ABC trikampis, ir tebus pratęsta viena jo
µία πλευρ¦ ¹ ΒΓ �π� τÕ ∆· λέγω, Óτι ¹ �κτÕς γωνία ¹ ØπÕ kraštinė BC iki D; teigiu, kad išorinis kampas ACD
ΑΓ∆ �ση �στ� δυσ� τα�ς �ντÕς κα� ¢πεναντίον τα�ς ØπÕ ΓΑΒ, lygus yra dviem vidiniam priešingiem CAB, ABC,
ΑΒΓ, κα� α� �ντÕς τοà τριγώνου τρε�ς γωνίαι α� ØπÕ ΑΒΓ, ir vidiniai trikampio trys kampai ABC, BCA, CAB
ΒΓΑ, ΓΑΒ δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι ε�σίν. dviem statiem lygūs.

�Ηχθω γ¦ρ δι¦ τοà Γ σηµείου τÍ ΑΒ εÙθείv παράλληλος Tebus per taškąC išvesta tieseiAB lygiagretiCE.
¹ ΓΕ. Ir kadangi AB lygiagreti CE, ir jas kerta AC,

Κα� �πε� παράλληλός �στιν ¹ ΑΒ τÍ ΓΕ, κα� ε�ς αÙτ¦ς priešiniai tad kampai BAC, ACE lygūs vienam ki-
�µπέπτωκεν ¹ ΑΓ, α� �ναλλ¦ξ γωνίαι α� ØπÕ ΒΑΓ, ΑΓΕ �σαι tam. Vėlgi, kadangi AB lygiagreti CE, ir jas kerta
¢λλήλαις ε�σίν. πάλιν, �πε� παράλληλός �στιν ¹ ΑΒ τÍ ΓΕ, tiesė BD, tai išorinis kampas ECD yra lygus vidi-
κα� ε�ς αÙτ¦ς �µπέπτωκεν εÙθε�α ¹ Β∆, ¹ �κτÕς γωνία ¹ ØπÕ niam priešingam ABC. Bet įrodyta ir ACE lygus
ΕΓ∆ �ση �στ� τÍ �ντÕς κα� ¢πεναντίον τÍ ØπÕ ΑΒΓ. �δείχθη BAC; visas tad kampas ACD lygus yra dviem vidi-
δ� κα� ¹ ØπÕ ΑΓΕ τÍ ØπÕ ΒΑΓ �ση· Óλη ¥ρα ¹ ØπÕ ΑΓ∆ niam priešingiem BAC, ABC.
γωνία �ση �στ� δυσ� τα�ς �ντÕς κα� ¢πεναντίον τα�ς ØπÕ ΒΑΓ, Bendras tebus pridėtas ACB; ACD, ACB trims
ΑΒΓ. tad ABC, BCA, CAB lygūs yra. Tačiau ACD, ACB

Κοιν¾ προσκείσθω ¹ ØπÕ ΑΓΒ· α� ¥ρα ØπÕ ΑΓ∆, ΑΓΒ dviem statiem lygūs; tad ir ACB, CBA, CAB dviem
τρισ� τα�ς ØπÕ ΑΒΓ, ΒΓΑ, ΓΑΒ �σαι ε�σίν. ¢λλ' α� ØπÕ ΑΓ∆, statiem yra lygūs.
ΑΓΒ δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι ε�σίν· κα� α� ØπÕ ΑΓΒ, ΓΒΑ, ΓΑΒ Bet kurio tad trikampio vieną kraštinių pratęsus,
¥ρα δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι ε�σίν. išorinis kampas dviem vidiniam priešingiem bus ly-

ΠαντÕς ¥ρα τριγώνου µι©ς τîν πλευρîν προσεκ- gus, ir trys vidiniai trikampio kampai dviem statiem
βληθείσης ¹ �κτÕς γωνία δυσ� τα�ς �ντÕς κα� ¢πεναντίον lygūs; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
�ση �στίν, κα� α� �ντÕς τοà τριγώνου τρε�ς γωνίαι δυσ�ν
Ñρθα�ς �σαι ε�σίν· Óπερ �δει δε�ξαι.

λγ΄. 33.

Α� τ¦ς �σας τε κα� παραλλήλους �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη �πι- Lygias ir lygiagrečias tose pačiose pusėse jungian-
ζευγνύουσαι εÙθε�αι κα� αÙτα� �σαι τε κα� παράλληλοί ε�σιν. čios tiesės ir pačios lygios bei lygiagrečios yra.
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ΑΒ

Γ∆ D C

B A

�Εστωσαν �σαι τε κα� παράλληλοι α� ΑΒ, Γ∆, κα� �πι- Tebūnie AB, CD lygios ir lygiagrečios, ir tejungia
ζευγνύτωσαν αÙτ¦ς �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη εÙθε�αι α� ΑΓ, Β∆· jas tose pačiose pusėse AC, BD; teigiu, kad ir AC,
λέγω, Óτι κα� α� ΑΓ, Β∆ �σαι τε κα� παράλληλοί ε�σιν. BD lygios bei lygiagrečios yra.

'Επεζεύχθω ¹ ΒΓ. κα� �πε� παράλληλός �στιν ¹ ΑΒ τÍ Tebus nutiesta BC. Ir kadangi AB lygiagreti CD,
Γ∆, κα� ε�ς αÙτ¦ς �µπέπτωκεν ¹ ΒΓ, α� �ναλλ¦ξ γωνίαι α� ØπÕ ir jas kerta BC, tai priešiniai kampai ABC, BCD ly-
ΑΒΓ, ΒΓ∆ �σαι ¢λλήλαις ε�σίν. κα� �πε� �ση �στ�ν ¹ ΑΒ τÍ gūs vienas kitam yra. Ir kadangi AB lygi CD, o BC
Γ∆ κοιν¾ δ� ¹ ΒΓ, δύο δ¾ α� ΑΒ, ΒΓ δύο τα�ς ΒΓ, Γ∆ �σαι bendra, tai dvi AB, BC dviemDC, CB† yra lygios; ir
ε�σίν· κα� γωνία ¹ ØπÕ ΑΒΓ γωνίv τÍ ØπÕ ΒΓ∆ �ση· βάσις kampas ABC kampui BCD lygus; pagrindas tad AC
¥ρα ¹ ΑΓ βάσει τÍ Β∆ �στιν �ση, κα� τÕ ΑΒΓ τρίγωνον τù pagrindui BD lygus yra, ir trikampis ABC trikam-
ΒΓ∆ τριγώνJ �σον �στίν, κα� α� λοιπα� γωνίαι τα�ς λοιπα�ς piui DCB‡ lygus, ir likę kampai likusiems kampams
γωνίαις �σαι �σονται �κατέρα �κατέρv, Øφ' §ς α� �σαι πλευρα� lygūs bus abejas abejam, prieš kuriuos lygios krašti-
Øποτείνουσιν· �ση ¥ρα ¹ ØπÕ ΑΓΒ γωνία τÍ ØπÕ ΓΒ∆. κα� nės tįsi; kampas tad ACB lygus CBD. Ir kadangi
�πε� ε�ς δύο εÙθείας τ¦ς ΑΓ, Β∆ εÙθε�α �µπίπτουσα ¹ ΒΓ dvi tiesi AC, BD kertanti tiesė BC priešinius kam-
τ¦ς �ναλλ¦ξ γωνίας �σας ¢λλήλαις πεποίηκεν, παράλληλος pus lygius vieną kitam sudarė, AC tad yra lygiagreti
¥ρα �στ�ν ¹ ΑΓ τÍ Β∆. �δείχθη δ� αÙτÍ κα� �ση. BD. Bet įrodyta ir lygi jai.

Α� ¥ρα τ¦ς �σας τε κα� παραλλήλους �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη Lygias tad ir lygiagrečias tose pačiose pusėse jun-
�πιζευγνύουσαι εÙθε�αι κα� αÙτα� �σαι τε κα� παράλληλοί giančios tiesės ir pačios lygios bei lygiagrečios yra;
ε�σιν· Óπερ �δει δε�ξαι. kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

† Graikiškame BC, CD.

‡ Graikiškame BCD.

λδ΄. 34.

Τîν παραλληλογράµµων χωρίων α� ¢πεναντίον πλευραί Lygiagretainių sričių priešingos kraštinės bei kam-
τε κα� γωνίαι �σαι ¢λλήλαις ε�σίν, κα� ¹ διάµετρος αÙτ¦ δίχα pai lygūs vienas kitam yra, ir įstrižainė jas pusiau
τέµνει. skiria.

Α

Γ

Β

∆ C

A B

D

�Εστω παραλληλόγραµµον χωρίον τÕ ΑΓ∆Β, διάµετρος Tebūnie ACDB lygiagretainė sritis, o BC jos
δ� αÙτοà ¹ ΒΓ· λέγω, Óτι τοà ΑΓ∆Β παραλληλογράµµου α� įstrižainė; teigiu, kad lygiagretainio ACDB priešin-
¢πεναντίον πλευραί τε κα� γωνίαι �σαι ¢λλήλαις ε�σίν, κα� ¹ gos kraštinės bei kampai lygūs vienas kitam yra, ir
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ΒΓ διάµετρος αÙτÕ δίχα τέµνει. įstrižainė BC jį pusiau skiria.
'Επε� γ¦ρ παράλληλός �στιν ¹ ΑΒ τÍ Γ∆, κα� ε�ς αÙτ¦ς Kadangi mat AB lygiagreti CD, ir jas kirto tiesė

�µπέπτωκεν εÙθε�α ¹ ΒΓ, α� �ναλλ¦ξ γωνίαι α� ØπÕ ΑΒΓ, BC, tai priešiniai kampai ABC, BCD yra lygūs vie-
ΒΓ∆ �σαι ¢λλήλαις ε�σίν. πάλιν �πε� παράλληλός �στιν ¹ ΑΓ nas kitam. Vėlgi, kadangi AC lygiagreti BD, ir jas
τÍ Β∆, κα� ε�ς αÙτ¦ς �µπέπτωκεν ¹ ΒΓ, α� �ναλλ¦ξ γωνίαι α� kirto BC, tai priešiniai kampai ACB, CBD lygūs
ØπÕ ΑΓΒ, ΓΒ∆ �σαι ¢λλήλαις ε�σίν. δύο δ¾ τρίγωνά �στι τ¦ vienas kitam yra; taigi, ABC, BCD yra du trikam-
ΑΒΓ, ΒΓ∆ τ¦ς δύο γωνίας τ¦ς ØπÕ ΑΒΓ, ΒΓΑ δυσ� τα�ς ØπÕ piu, du kampu ABC, BCA dviem BCD, CBD lygius
ΒΓ∆, ΓΒ∆ �σας �χοντα �κατέραν �κατέρv κα� µίαν πλευρ¦ν turį abeją abejam, ir vieną kraštinę vienai kraštinei
µι´ πλευρ´ �σην τ¾ν πρÕς τα�ς �σαις γωνίαις κοιν¾ν αÙτîν lygią, tąją prie lygių kampų bendrą jų BC; ir likusias
τ¾ν ΒΓ· κα� τ¦ς λοιπ¦ς ¥ρα πλευρ¦ς τα�ς λοιπα�ς �σας �ξει tad kraštines likusioms lygias turės abeją abejai, ir li-
�κατέραν �κατέρv κα� τ¾ν λοιπ¾ν γωνίαν τÍ λοιπÍ γωνίv· �ση kusį kampą likusiam kampui; kraštinė AB lygi tad
¥ρα ¹ µ�ν ΑΒ πλευρ¦ τÍ Γ∆, ¹ δ� ΑΓ τÍ Β∆, κα� �τι �ση kraštinei CD, o AC – BD, ir dar kampas BAC lygus
�στ�ν ¹ ØπÕ ΒΑΓ γωνία τÍ ØπÕ Γ∆Β. κα� �πε� �ση �στ�ν ¹ µ�ν CDB. Ir kadangi kampas ABC lygus yra BCD, o
ØπÕ ΑΒΓ γωνία τÍ ØπÕ ΒΓ∆, ¹ δ� ØπÕ ΓΒ∆ τÍ ØπÕ ΑΓΒ, CBD – ACB, visas tad ABD visam ACD yra lygus.
Óλη ¥ρα ¹ ØπÕ ΑΒ∆ ÓλV τÍ ØπÕ ΑΓ∆ �στιν �ση. �δείχθη δ� Bet įrodyta ir BAC lygus CDB.
κα� ¹ ØπÕ ΒΑΓ τÍ ØπÕ Γ∆Β �ση. Lygiagretainių tad sričių priešingos kraštinės bei

Τîν ¥ρα παραλληλογράµµων χωρίων α� ¢πεναντίον kampai lygūs vienas kitam yra.
πλευραί τε κα� γωνίαι �σαι ¢λλήλαις ε�σίν. Teigiu dabar, kad ir įstrižainė jas pusiau skiria.

Λέγω δή, Óτι κα� ¹ διάµετρος αÙτ¦ δίχα τέµνει. �πε� γ¦ρ Kadangi mat AB lygi CD, o BC bendra, tai dvi AB,
�ση �στ�ν ¹ ΑΒ τÍ Γ∆, κοιν¾ δ� ¹ ΒΓ, δύο δ¾ α� ΑΒ, ΒΓ BC dviem DC, CB† lygios yra abeja abejai; ir kam-
δυσ� τα�ς Γ∆, ΒΓ �σαι ε�σ�ν �κατέρα �κατέρv· κα� γωνία ¹ pas ABC kampui BCD lygus. Ir pagrindas tad AC
ØπÕ ΑΒΓ γωνίv τÍ ØπÕ ΒΓ∆ �ση. κα� βάσις ¥ρα ¹ ΑΓ τÍ lygus DB. Ir trikampis [tad] ABC trikampiui BCD
∆Β �ση. κα� τÕ ΑΒΓ [¥ρα] τρίγωνον τù ΒΓ∆ τριγώνJ �σον lygus.
�στίν. Įstrižainė tad BC pusiau skiria lygiagretainį

`Η ¥ρα ΒΓ διάµετρος δίχα τέµνει τÕ ΑΒΓ∆ παραλ- ACDB‡; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
ληλόγραµµον· Óπερ �δει δε�ξαι.

† Graikiškame CD, BC.

‡ Graikiškame ABCD.

λε΄. 35.

Τ¦ παραλληλόγραµµα τ¦ �π� τÁς αÙτÁς βάσεως Ôντα κα� Lygiagretainiai, ant to paties pagrindo esą ir tarp
�ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις �σα ¢λλήλοις �στίν. tų pačių lygiagrečių, lygūs vienas kitam yra.

∆
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�Εστω παραλληλόγραµµα τ¦ ΑΒΓ∆, ΕΒΓΖ �π� τÁς Tebūnie ABCD, EBCF lygiagretainiai ant to pa-
αÙτÁς βάσεως τÁς ΒΓ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις τα�ς ties pagrindo BC ir tarp tų pačių lygiagrečių AF ,
ΑΖ, ΒΓ· λέγω, Óτι �σον �στ� τÕ ΑΒΓ∆ τù ΕΒΓΖ παραλλη- BC; teigiu, kad ABCD lygus yra lygiagretainiui
λογράµµJ. EBCF .

'Επε� γ¦ρ παραλληλόγραµµόν �στι τÕ ΑΒΓ∆, �ση �στ�ν Kadangi mat ABCD yra lygiagretainis, AD tad
¹ Α∆ τÍ ΒΓ. δι¦ τ¦ αÙτ¦ δ¾ κα� ¹ ΕΖ τÍ ΒΓ �στιν �ση· lygi BC. Dėl to pat gi ir EF lygi BC; taigi, ir AD
éστε κα� ¹ Α∆ τÍ ΕΖ �στιν �ση· κα� κοιν¾ ¹ ∆Ε· Óλη ¥ρα yra lygi EF ; o DE bendra; visa tad AE visai DF ly-
¹ ΑΕ ÓλV τÍ ∆Ζ �στιν �ση. �στι δ� κα� ¹ ΑΒ τÍ ∆Γ �ση· gi yra. Bet ir AB lygi DC; taigi, dvi EA, AB dviem

30



ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

δύο δ¾ α� ΕΑ, ΑΒ δύο τα�ς Ζ∆, ∆Γ �σαι ε�σ�ν �κατέρα FD, DC lygios yra abeja abejai; ir kampas FDC
�κατέρv· κα� γωνία ¹ ØπÕ Ζ∆Γ γωνίv τÍ ØπÕ ΕΑΒ �στιν �ση kampui EAB yra lygus – išorinis vidiniam; pagrin-
¹ �κτÕς τÍ �ντός· βάσις ¥ρα ¹ ΕΒ βάσει τÍ ΖΓ �ση �στίν, das tad EB pagrindui FC lygus yra, ir trikampis
κα� τÕ ΕΑΒ τρίγωνον τù ∆ΖΓ τριγώνJ �σον �σται· κοινÕν EAB trikampiui DFC lygus bus; bendras tebus at-
¢φVρήσθω τÕ ∆ΗΕ· λοιπÕν ¥ρα τÕ ΑΒΗ∆ τραπέζιον λοιπù imtas DGE; liekamas tad žulnusis ABGD liekamam
τù ΕΗΓΖ τραπεζίJ �στ�ν �σον· κοινÕν προσκείσθω τÕ ΗΒΓ žulniajam EGCF yra lygus; bendras tebus pridėtas
τρίγωνον· Óλον ¥ρα τÕ ΑΒΓ∆ παραλληλόγραµµον ÓλJ τù trikampis GBC; visas tad lygiagretainis ABCD vi-
ΕΒΓΖ παραλληλογράµµJ �σον �στίν. sam lygiagretainiui EBCF lygus yra.

Τ¦ ¥ρα παραλληλόγραµµα τ¦ �π� τÁς αÙτÁς βάσεως Ôντα Lygiagretainiai tad, ant to paties pagrindo esą ir
κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις �σα ¢λλήλοις �στίν· Óπερ �δει tarp tų pačių lygiagrečių, lygūs vienas kitam yra; kaip
δε�ξαι. tik, ką reikėjo įrodyti.

λ$΄. 36.

Τ¦ παραλληλόγραµµα τ¦ �π� �σων βάσεων Ôντα κα� �ν Lygiagretainiai, ant lygių pagrindų esą ir tarp tų
τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις �σα ¢λλήλοις �στίν. pačių lygiagrečių, lygūs vienas kitam yra.

�Εστω παραλληλόγραµµα τ¦ ΑΒΓ∆, ΕΖΗΘ �π� �σων Tebūnie ABCD, EFGH lygiagretainiai, esą ant
βάσεων Ôντα τîν ΒΓ, ΖΗ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις lygių pagrindų BC, FG ir tarp tų pačių lygiagrečių
τα�ς ΑΘ, ΒΗ· λέγω, Óτι �σον �στ� τÕ ΑΒΓ∆ παραλ- AH , BG; teigiu, kad lygiagretainis ABCD lygus yra
ληλόγραµµον τù ΕΖΗΘ. EFGH .

ΗΓ Ζ

ΘΕΑ ∆

Β G

A D E H

FCB

'Επεζεύχθωσαν γ¦ρ α� ΒΕ, ΓΘ. κα� �πε� �ση �στ�ν ¹ ΒΓ Tegu tad bus nutiestos BE, CH . Ir kadangi BC
τÍ ΖΗ, ¢λλ¦ ¹ ΖΗ τÍ ΕΘ �στιν �ση, κα� ¹ ΒΓ ¥ρα τÍ lygi FG, bet FG yra lygi EH , tai ir BC tad lygi
ΕΘ �στιν �ση. ε�σ� δ� κα� παράλληλοι. κα� �πιζευγνύουσιν EH ; bet yra ir lygiagrečios. Ir jungia jas EB, HC; o
αÙτ¦ς α� ΕΒ, ΘΓ· α� δ� τ¦ς �σας τε κα� παραλλήλους �π� lygias bei lygiagrečias tose pačiose pusėse jungiančios
τ¦ αÙτ¦ µέρη �πιζευγνύουσαι �σαι τε κα� παράλληλοί ε�σι lygios ir lygiagrečios yra [ir EB, HC tad lygios ir
[κα� α� ΕΒ, ΘΓ ¥ρα �σαι τέ ε�σι κα� παράλληλοι]. παραλ- lygiagrečios]. EBCH tad yra lygiagretainis; ir lygus
ληλόγραµµον ¥ρα �στ� τÕ ΕΒΓΘ. καί �στιν �σον τù ΑΒΓ∆· ABCD; pagrindą mat su juo tą patį turi – BC, ir
βάσιν τε γ¦ρ αÙτù τ¾ν αÙτ¾ν �χει τ¾ν ΒΓ, κα� �ν τα�ς αÙτα�ς tarp tų pačių lygiagrečių su juo yra – BC, AH . Dėl
παραλλήλοις �στ�ν αÙτù τα�ς ΒΓ, ΑΘ. δ�α τ¦ αÙτ¦ δ¾ κα� τÕ to pat gi ir EFGH tam pačiam EBCH lygus; taigi,
ΕΖΗΘ τù αÙτù τù ΕΒΓΘ �στιν �σον· éστε κα� τÕ ΑΒΓ∆ ir lygiagretainis ABCD yra lygus EFGH .
παραλληλόγραµµον τù ΕΖΗΘ �στιν �σον. Lygiagretainiai tad, ant lygių pagrindų esą ir tarp

Τ¦ ¥ρα παραλληλόγραµµα τ¦ �π� �σων βάσεων Ôντα κα� tų pačių lygiagrečių, lygūs vienas kitam yra.
�ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις �σα ¢λλήλοις �στίν· Óπερ �δει
δε�ξαι.

λζ΄. 37.

Τ¦ τρίγωνα τ¦ �π� τÁς αÙτÁς βάσεως Ôντα κα� �ν τα�ς Trikampiai, ant to paties pagrindo esą ir tarp tų
αÙτα�ς παραλλήλοις �σα ¢λλήλοις �στίν. pačių lygiagrečių, lygūs vienas kitam yra.
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Α ∆

Γ

Ε Ζ

Β

A
E

D

C

F

B

�Εστω τρίγωνα τ¦ ΑΒΓ, ∆ΒΓ �π� τÁς αÙτÁς βάσεως τÁς Tebūnie ABC, DBC trikampiai ant to paties pag-
ΒΓ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις τα�ς Α∆, ΒΓ· λέγω, Óτι rindo BC ir tarp tų pačių lygiagrečiųAD, BC; teigiu,
�σον �στ� τÕ ΑΒΓ τρίγωνον τù ∆ΒΓ τριγώνJ. kad trikampis ABC lygus yra trikampiui DBC.

'Εκβεβλήσθω ¹ Α∆ �φ' �κάτερα τ¦ µέρη �π� τ¦ Ε, Ζ, κα� Tebus AD pratęsta į abi pusi iki E, F , ir per B
δι¦ µ�ν τοà Β τÍ ΓΑ παράλληλος ½χθω ¹ ΒΕ, δ�α δ� τοà išvesta BE, lygiagreti CA, o per C – CF , lygiagreti
Γ τÍ Β∆ παράλληλος ½χθω ¹ ΓΖ. παραλληλόγραµµον ¥ρα BD. Lygiagretainiai tad yra abu EBCA, DBCF ; ir
�στ�ν �κάτερον τîν ΕΒΓΑ, ∆ΒΓΖ· καί ε�σιν �σα· �πί τε γ¦ρ yra lygūs; ant to paties mat pagrindo BC yra ir tarp
τÁς αÙτÁς βάσεώς ε�σι τÁς ΒΓ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις tų pačių lygiagrečių BC, EF ; ir trikampis ABC yra
τα�ς ΒΓ, ΕΖ· καί �στι τοà µ�ν ΕΒΓΑ παραλληλογράµµου pusė lygiagretainio EBCA; juk įstrižainė AB pusiau
¼µισυ τÕ ΑΒΓ τρίγωνον· ¹ γ¦ρ ΑΒ διάµετρος αÙτÕ δίχα jį skiria; o trikampis DBC – lygiagretainio DBCF
τέµνει· τοà δ� ∆ΒΓΖ παραλληλογράµµου ¼µισυ τÕ ∆ΒΓ pusė; nes įstrižainėDC jį pusiau skiria. [o lygių pusės
τρίγωνον· ¹ γ¦ρ ∆Γ διάµετρος αÙτÕ δίχα τέµνει. [τ¦ δ� lygios viena kitai yra]. Lygus tad yra trikampis ABC
τîν �σων ¹µίση �σα ¢λλήλοις �στίν]. �σον ¥ρα �στ� τÕ ΑΒΓ trikampiui DBC.
τρίγωνον τù ∆ΒΓ τριγώνJ. Trikampiai tad, ant to paties pagrindo esą ir tarp

Τ¦ ¥ρα τρίγωνα τ¦ �π� τÁς αÙτÁς βάσεως Ôντα κα� �ν τα�ς tų pačių lygiagrečių, lygūs vienas kitam yra; kaip tik,
αÙτα�ς παραλλήλοις �σα ¢λλήλοις �στίν· Óπερ �δει δε�ξαι. ką reikėjo įrodyti.

λη΄. 38.

Τ¦ τρίγωνα τ¦ �π� �σων βάσεων Ôντα κα� �ν τα�ς αÙτα�ς Trikampiai, ant lygių pagrindų esą ir tarp tų pačių
παραλλήλοις �σα ¢λλήλοις �στίν. lygiagrečių, lygūs vienas kitam yra.

ΖΕ

ΑΗ ∆ Θ

Β Γ FE

A DG H

B C

�Εστω τρίγωνα τ¦ ΑΒΓ, ∆ΕΖ �π� �σων βάσεων τîν ΒΓ, Tebūnie ABC, DEF trikampiai ant lygių pagrin-
ΕΖ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις τα�ς ΒΖ, Α∆· λέγω, Óτι dų BC, EF ir tarp tų pačių lygiagrečių BF , AD; tei-
�σον �στ� τÕ ΑΒΓ τρίγωνον τù ∆ΕΖ τριγώνJ. giu, kad lygus yra trikampis ABC trikampiui DEF .

'Εκβεβλήσθω γ¦ρ ¹ Α∆ �φ' �κάτερα τ¦ µέρη �π� τ¦ Η, Tegu tad bus AD pratęsta į abi pusi iki G, H ,
Θ, κα� δι¦ µ�ν τοà Β τÍ ΓΑ παράλληλος ½χθω ¹ ΒΗ, δ�α δ� ir per B išvesta BG, lygiagreti CA, o per F išves-
τοà Ζ τÍ ∆Ε παράλληλος ½χθω ¹ ΖΘ. παραλληλόγραµµον ta FH , lygiagreti DE. Lygiagretainiai tad yra abu
¥ρα �στ�ν �κάτερον τîν ΗΒΓΑ, ∆ΕΖΘ· κα� �σον τÕ ΗΒΓΑ GBCA, DEFH ; ir GBCA lygusDEFH ; nes yra ant
τù ∆ΕΖΘ· �πί τε γ¦ρ �σων βάσεών ε�σι τîν ΒΓ, ΕΖ κα� lygių pagrindų BC, EF ir tarp tų pačių lygiagrečių
�ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις τα�ς ΒΖ, ΗΘ· καί �στι τοà µ�ν BF , GH ; ir trikampis ABC yra pusė lygiagretainio
ΗΒΓΑ παραλληλογράµµου ¼µισυ τÕ ΑΒΓ τρίγωνον. ¹ γ¦ρ GBCA. Nes įstrižainė AB pusiau jį skiria; o trikam-
ΑΒ διάµετρος αÙτÕ δίχα τέµνει· τοà δ� ∆ΕΖΘ παραλλη- pis FED – pusė lygiagretainio DEFH ; nes įstrižainė
λογράµµου ¼µισυ τÕ ΖΕ∆ τρίγωνον· ¹ γ¦ρ ∆Ζ δίαµετρος DF jį pusiau skiria [o lygių pusės lygios viena kitai
αÙτÕ δίχα τέµνει [τ¦ δ� τîν �σων ¹µίση �σα ¢λλήλοις �στίν]. yra]. Lygus tad yra trikampis ABC trikampiuiDEF .
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�σον ¥ρα �στ� τÕ ΑΒΓ τρίγωνον τù ∆ΕΖ τριγώνJ. Trikampiai tad, ant lygių pagrindų esą ir tarp tų
Τ¦ ¥ρα τρίγωνα τ¦ �π� �σων βάσεων Ôντα κα� �ν τα�ς pačių lygiagrečių, lygūs vienas kitam yra.

αÙτα�ς παραλλήλοις �σα ¢λλήλοις �στίν· Óπερ �δει δε�ξαι.

λθ΄. 39.

Τ¦ �σα τρίγωνα τ¦ �π� τÁς αÙτÁς βάσεως Ôντα κα� �π� τ¦ Lygūs trikampiai, ant to paties pagrindo esą toje
αÙτ¦ µέρη κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις �στίν. pačioje pusėje, ir tarp tų pačių lygiagrečių yra.

�Εστω �σα τρίγωνα τ¦ ΑΒΓ, ∆ΒΓ �π� τÁς αÙτÁς βάσεως Tebūnie ABC, DBC lygūs trikampiai, ant to pa-
Ôντα κα� �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη τÁς ΒΓ· λέγω, Óτι κα� �ν τα�ς ties pagrindo BC bei toje pačioje pusėje esą; teigiu,
αÙτα�ς παραλλήλοις �στίν. kad ir tarp tų pačių lygiagrečių yra.
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∆
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'Επεζεύχθω γ¦ρ ¹ Α∆· λέγω, Óτι παράλληλός �στιν ¹ Tegu tad bus nutiesta AD; teigiu, kad AD lygia-
Α∆ τÍ ΒΓ. greti BC.

Ε� γ¦ρ µή, ½χθω δι¦ τοà Α σηµείου τÍ ΒΓ εÙθείv Jei mat ne, tebus išvesta per tašką A tiesei BC
παράλληλος ¹ ΑΕ, κα� �πεζεύχθω ¹ ΕΓ. �σον ¥ρα �στ� lygiagreti AE, ir nutiesta EC. Lygus tad yra trikam-
τÕ ΑΒΓ τρίγωνον τù ΕΒΓ τριγώνJ· �πί τε γ¦ρ τÁς αÙτÁς pis ABC trikampiui EBC; nes ant to paties pagrindo
βάσεώς �στιν αÙτù τÁς ΒΓ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις. BC su juo yra ir tarp tų pačių lygiagrečių. Tačiau
¢λλ¦ τÕ ΑΒΓ τù ∆ΒΓ �στιν �σον· κα� τÕ ∆ΒΓ ¥ρα τù ΕΒΓ ABC lygus DBC; ir DBC tad yra lygus EBC – di-
�σον �στ� τÕ µε�ζον τù �λάσσονι· Óπερ �στ�ν ¢δύνατον· οÙκ desnis mažesniam; kaip tik, kas neįmanoma; nėra tad
¥ρα παράλληλός �στιν ¹ ΑΕ τÍ ΒΓ. Ðµοίως δ¾ δείξοµεν, AE lygiagretiBC. Panašiai gi įrodysime, kad ir jokia
Óτι οÙδ' ¥λλη τις πλ¾ν τÁς Α∆· ¹ Α∆ ¥ρα τÍ ΒΓ �στι kita, išskyrus AD; AD tad yra lygiagreti BC.
παράλληλος. Lygūs tad trikampiai, ant to paties pagrindo esą

Τ¦ ¥ρα �σα τρίγωνα τ¦ �π� τÁς αÙτÁς βάσεως Ôντα κα� toje pačioje pusėje, ir tarp tų pačių lygiagrečių yra;
�π� τ¦ αÙτ¦ µέρη κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις �στίν· Óπερ kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
�δει δε�ξαι.

µ΄. 40.

Τ¦ �σα τρίγωνα τ¦ �π� �σων βάσεων Ôντα κα� �π� τ¦ αÙτ¦ Lygūs trikampiai, ant lygių pagrindų esą toje pa-
µέρη κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις �στίν. čioje pusėje, ir tarp tų pačių lygiagrečių yra.
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�Εστω �σα τρίγωνα τ¦ ΑΒΓ, Γ∆Ε �π� �σων βάσεων τîν Tebūnie ABC, CDE lygūs trikampiai ant lygių
ΒΓ, ΓΕ κα� �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη. λέγω, Óτι κα� �ν τα�ς αÙτα�ς pagrindų BC, CE bei toje pačioje pusėje. Teigiu,
παραλλήλοις �στίν. kad ir tarp tų pačių lygiagrečių yra.
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'Επεζεύχθω γ¦ρ ¹ Α∆· λέγω, Óτι παράλληλός �στιν ¹ Tebus tad nutiesta AD; teigiu, kad AD lygiagreti
Α∆ τÍ ΒΕ. BE.

Ε� γ¦ρ µή, ½χθω δι¦ τοà Α τÍ ΒΕ παράλληλος ¹ ΑΖ, Jei mat ne, tebus per A išvestaAF , lygiagretiBE,
κα� �πεζεύχθω ¹ ΖΕ. �σον ¥ρα �στ� τÕ ΑΒΓ τρίγωνον τù ir nutiesta FE. Lygus tad yra trikampis ABC tri-
ΖΓΕ τριγώνJ· �πί τε γ¦ρ �σων βάσεών ε�σι τîν ΒΓ, ΓΕ kampiui FCE; nes yra ant lygių pagrindų BC, CE ir
κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις τα�ς ΒΕ, ΑΖ. ¢λλ¦ τÕ ΑΒΓ tarp tų pačių lygiagrečių BE, AF . Tačiau trikampis
τρίγωνον �σον �στ� τù ∆ΓΕ [τρίγωνJ]· κα� τÕ ∆ΓΕ ¥ρα ABC yra lygus [trikampiui] DCE; tad ir [trikampis]
[τρίγωνον] �σον �στ� τù ΖΓΕ τριγώνJ τÕ µε�ζον τù �λάσσονι· DCE lygus trikampiui FCE – didesnis mažesniam;
Óπερ �στ�ν ¢δύνατον· οÙκ ¥ρα παράλληλος ¹ ΑΖ τÍ ΒΕ. kaip tik, kas neįmanoma; nėra tad AF lygiagreti BE.
Ðµοίως δ¾ δείξοµεν, Óτι οÙδ' ¥λλη τις πλ¾ν τÁς Α∆· ¹ Α∆ Panašiai gi įrodysime, kad ir jokia kita, išskyrus AD;
¥ρα τÍ ΒΕ �στι παράλληλος. AD tad yra lygiagreti BE.

Τ¦ ¥ρα �σα τρίγωνα τ¦ �π� �σων βάσεων Ôντα κα� �π� τ¦ Lygūs tad trikampiai, ant lygių pagrindų esą toje
αÙτ¦ µέρη κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις �στίν· Óπερ �δει pačioje pusėje, ir tarp tų pačių lygiagrečių yra; kaip
δε�ξαι. tik, ką reikėjo įrodyti.

µα΄. 41.

'Ε¦ν παραλληλόγραµµον τριγώνJ βάσιν τε �χV τ¾ν Jei lygiagretainis su trikampiu tą patį pagrindą
αÙτ¾ν κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις Ï, διπλάσιόν �στί τÕ turėtų ir tarp tų pačių lygiagrečių būtų, tai lygiagre-
παραλληλόγραµµον τοà τριγώνου. tainis dveja toks bus kaip trikampis.

∆Α

Β

Ε

Γ B

A D E

C

Παραλληλόγραµµον γ¦ρ τÕ ΑΒΓ∆ τριγώνJ τù ΕΒΓ Lygiagretainis ABCD su trikampiu EBC tą patį
βάσιν τε �χέτω τ¾ν αÙτ¾ν τ¾ν ΒΓ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς πα- teturi pagrindą BC ir tarp tų pačių lygiagrečių BC,
ραλλήλοις �στω τα�ς ΒΓ, ΑΕ· λέγω, Óτι διπλάσιόν �στι τÕ AE tebūnie; teigiu, kad lygiagretainis ABCD dveja
ΑΒΓ∆ παραλληλόγραµµον τοà ΒΕΓ τριγώνου. toks yra kaip trikampis BEC.

'Επεζεύχθω γ¦ρ ¹ ΑΓ. �σον δή �στι τÕ ΑΒΓ τρίγωνον Tebus tad nutiesta AC. Taigi, trikampis ABC yra
τù ΕΒΓ τριγώνJ· �πί τε γ¦ρ τÁς αÙτÁς βάσεώς �στιν αÙτù lygus trikampiui EBC; nes ant to paties yra pagrin-
τÁς ΒΓ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις τα�ς ΒΓ, ΑΕ. ¢λλ¦ do BC ir tarp tų pačių lygiagrečių BC, AE. Tačiau
τÕ ΑΒΓ∆ παραλληλόγραµµον διπλάσιόν �στι τοà ΑΒΓ lygiagretainis ABCD dveja toks yra kaip trikampis
τριγώνου· ¹ γ¦ρ ΑΓ διάµετρος αÙτÕ δίχα τέµνει· éστε ABC; nes įstrižainė AC jį pusiau skiria; taigi, lygia-
τÕ ΑΒΓ∆ παραλληλόγραµµον κα� τοà ΕΒΓ τριγώνου �στ� gretainis ABCD dveja toks ir kaip trikampis EBC;
διπλάσιον. Jei tad lygiagretainis su trikampiu tą patį pagrin-

'Ε¦ν ¥ρα παραλληλόγραµµον τριγώνJ βάσιν τε �χV τ¾ν dą turėtų ir tarp tų pačių lygiagrečių būtų, tai lygia-
αÙτ¾ν κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις Ï, διπλάσιόν �στί τÕ gretainis dveja toks bus kaip trikampis; kaip tik, ką
παραλληλόγραµµον τοà τριγώνου· Óπερ �δει δε�ξαι. reikėjo įrodyti.

µβ΄. 42.

Τù δοθέντι τριγώνJ �σον παραλληλόγραµµον συστή- Duotam trikampiui lygų lygiagretainį sudaryti
σασθαι �ν τÍ δοθείσV γωνίv εÙθυγράµµJ. duotame tiesiniame kampe.

�Εστω τÕ µ�ν δοθ�ν τρίγωνον τÕ ΑΒΓ, ¹ δ� δοθε�σα Tebūnie ABC duotasis trikampis, o D duotasis
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γωνία εÙθύγραµµος ¹ ∆· δε� δ¾ τù ΑΒΓ τριγώνJ �σον πα- tiesinis kampas; reikia dabar trikampiui ABC lygų
ραλληλόγραµµον συστήσασθαι �ν τÍ ∆ γωνίv εÙθυγράµµJ. lygiagretainį sudaryti tiesiniame kampe D.
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A

Τετµήσθω ¹ ΒΓ δίχα κατ¦ τÕ Ε, κα� �πεζεύχθω ¹ ΑΕ, Tebus BC pusiau perskirta per E ir nutiesta AE,
κα� συνεστάτω πρÕς τÍ ΕΓ εÙθείv κα� τù πρÕς αÙτÍ σηµείJ ir tebus sudarytas prie tiesės EC ir taško ant jos E
τù Ε τÍ ∆ γωνίv �ση ¹ ØπÕ ΓΕΖ, κα� δι¦ µ�ν τοà Α kampui D lygus CEF , ir per A išvesta AG, lygia-
τÍ ΕΓ παράλληλος ½χθω ¹ ΑΗ, δι¦ δ� τοà Γ τÍ ΕΖ greti EC, o per C – CG, lygiagreti EF ; FECG tad
παράλληλος ½χθω ¹ ΓΗ· παραλληλόγραµµον ¥ρα �στ� τÕ yra lygiagretainis, ir kadangi BE lygi EC, tai ir tri-
ΖΕΓΗ. κα� �πε� �ση �στ�ν ¹ ΒΕ τÍ ΕΓ, �σον �στ� κα� τÕ ΑΒΕ kampis ABE yra lygus trikampiui AEC; nes yra ant
τρίγωνον τù ΑΕΓ τριγώνJ· �πί τε γ¦ρ �σων βάσεών ε�σι lygių pagrindų BE, EC ir tarp tų pačių lygiagrečių
τîν ΒΕ, ΕΓ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς παραλλήλοις τα�ς ΒΓ, ΑΗ· BC, AG; dveja toks tad yra trikampis ABC kaip
διπλάσιον ¥ρα �στ� τÕ ΑΒΓ τρίγωνον τοà ΑΕΓ τριγώνου. trikampis AEC. Bet ir lygiagretainis FECG dveja
�στι δ� κα� τÕ ΖΕΓΗ παραλληλόγραµµον διπλάσιον τοà toks kaip trikampis AEC; pagrindą juk su juo tą pa-
ΑΕΓ τριγώνου· βάσιν τε γ¦ρ αÙτù τ¾ν αÙτ¾ν �χει κα� �ν τα�ς tį turi ir tarp tų pačių lygiagrečių yra; lygus tad yra
αÙτα�ς �στιν αÙτù παραλλήλοις· �σον ¥ρα �στ� τÕ ΖΕΓΗ πα- lygiagretainis FECG trikampiui ABC. Ir turi kampą
ραλληλόγραµµον τù ΑΒΓ τριγώνJ. κα� �χει τ¾ν ØπÕ ΓΕΖ CEF lygų duotajam D.
γωνίαν �σην τÍ δοθείσV τÍ ∆. Duotam tad trikampiui ABC lygus lygiagretainis

Τù ¥ρα δοθέντι τριγώνJ τù ΑΒΓ �σον παραλληλόγραµ- FECG sudarytas kampe CEF , kuris yra lygus D;
µον συνέσταται τÕ ΖΕΓΗ �ν γωνίv τÍ ØπÕ ΓΕΖ, ¼τις �στ�ν kaip tik, ką reikėjo padaryti.
�ση τÍ ∆· Óπερ �δει ποιÁσαι.

µγ΄. 43.

ΠαντÕς παραλληλογράµµου τîν περ� τ¾ν διάµετρον πα- Bet kurio lygiagretainio lygiagretainių aplink
ραλληλογράµµων τ¦ παραπληρώµατα �σα ¢λλήλοις �στίν. įstrižainę papildiniai yra lygūs vienas kitam.

�Εστω παραλληλόγραµµον τÕ ΑΒΓ∆, διάµετρος δ� Tebūnie ABCD lygiagretainis, o AC jo įstrižainė,
αÙτοà ¹ ΑΓ, περ� δ� τ¾ν ΑΓ παραλληλόγραµµα µ�ν �στω ir tebūnie EH , FG lygiagretainiai aplink AC, o BK,
τ¦ ΕΘ, ΖΗ, τ¦ δ� λεγόµενα παραπληρώµατα τ¦ ΒΚ, Κ∆· KD vadinamieji papildiniai; teigiu, kad papildinys
λέγω, Óτι �σον �στ� τÕ ΒΚ παραπλήρωµα τù Κ∆ παρα- BK lygus papildiniui KD.
πληρώµατι. Kadangi mat ABCD yra lygiagretainis, o AC jo

'Επε� γ¦ρ παραλληλόγραµµόν �στι τÕ ΑΒΓ∆, διάµετρος įstrižainė, tai trikampis ABC lygus yra trikampiui
δ� αÙτοà ¹ ΑΓ, �σον �στ� τÕ ΑΒΓ τρίγωνον τù ΑΓ∆ ACD. Vėlgi, kadangi EH – lygiagretainis, o AK
τριγώνJ. πάλιν, �πε� παραλληλόγραµµόν �στι τÕ ΕΘ, – jo įstrižainė, tai trikampis AEK lygus trikampiui
διάµετρος δ� αÙτοà �στιν ¹ ΑΚ, �σον �στ� τÕ ΑΕΚ τρίγωνον AHK. Dėl to pat gi ir trikampis KFC lygus KGC.
τù ΑΘΚ τριγώνJ. δι¦ τ¦ αÙτ¦ δ¾ κα� τÕ ΚΖΓ τρίγωνον Tai kadangi trikampis AEK trikampiui AHK yra
τù ΚΗΓ �στιν �σον. �πε� οâν τÕ µ�ν ΑΕΚ τρίγωνον τù lygus, o KFC – KGC, tai trikampis AEK su KGC
ΑΘΚ τριγώνJ �στ�ν �σον, τÕ δ� ΚΖΓ τù ΚΗΓ, τÕ ΑΕΚ lygus yra trikampiui AHK su KFC; bet ir visas
τρίγωνον µετ¦ τοà ΚΗΓ �σον �στ� τù ΑΘΚ τριγώνJ µετ¦ trikampis ABC visam ADC lygus; liekamas tad pa-
τοà ΚΖΓ· �στι δ� κα� Óλον τÕ ΑΒΓ τρίγωνον ÓλJ τù Α∆Γ pildinys BK liekamam papildiniui KD yra lygus.
�σον· λοιπÕν ¥ρα τÕ ΒΚ παραπλήρωµα λοιπù τù Κ∆ πα-

35



ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ α΄. PRADMENŲ 1

ραπληρώµατί �στιν �σον.

Ζ

Γ

Ε

Α Θ ∆

Β Η

Κ K

C

D

E

HA

B G

F

ΠαντÕς ¥ρα παραλληλογράµµου χωρίου τîν περ� τ¾ν Bet kurios tad lygiagretainės srities lygiagretainių
διάµετρον παραλληλογράµµων τ¦ παραπληρώµατα �σα aplink įstrižainę papildiniai lygūs vienas kitam yra;
¢λλήλοις �στίν· Óπερ �δει δε�ξαι. kaip tik, ką reikėjo įrodyti.

µδ΄. 44.

Παρ¦ τ¾ν δοθε�σαν εÙθε�αν τù δοθέντι τριγώνJ �σον πα- Prie duotos tiesės duotam trikampiui lygų lygia-
ραλληλόγραµµον παραβαλε�ν �ν τÍ δοθείσV γωνίv εÙθυγράµ- gretainį duotame tiesiniame kampe sudaryti.
µJ.
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�Εστω ¹ µ�ν δοθε�σα εÙθε�α ¹ ΑΒ, τÕ δ� δοθ�ν τρίγωνον Tebūnie AB duotoji tiesė, C duotasis trikampis,
τÕ Γ, ¹ δ� δοθε�σα γωνία εÙθύγραµµος ¹ ∆· δε� δ¾ παρ¦ D duotasis tiesinis kampas; reikia tad prie duotosios
τ¾ν δοθε�σαν εÙθε�αν τ¾ν ΑΒ τù δοθέντι τριγώνJ τù Γ �σον tiesės AB duotam trikampiui C lygų lygiagretainį
παραλληλόγραµµον παραβαλε�ν �ν �σV τÍ ∆ γωνίv. duotame tiesiniame kampe D sudaryti.

Συνεστάτω τù Γ τριγώνJ �σον παραλληλόγραµµον τÕ Tebus sudarytas trikampiui C lygus lygiagretai-
ΒΕΖΗ �ν γωνίv τÍ ØπÕ ΕΒΗ, ¼ �στιν �ση τÍ ∆· κα� κείσθω nis BEFG kampe EBG, kuris yra lygus D; ir tebus
éστε �π' εÙθείας ε�ναι τ¾ν ΒΕ τÍ ΑΒ, κα� διήχθω ¹ ΖΗ padėtas taip, kad BE ant tiesės būtų su AB, ir tebus
�π� τÕ Θ, κα� δι¦ τοà Α Ðποτέρv τîν ΒΗ, ΕΖ παράλληλος FG nuvesta iki H , ir per A katrai BG, EF lygiagreti
½χθω ¹ ΑΘ, κα� �πεζεύχθω ¹ ΘΒ. κα� �πε� ε�ς παραλλήλους AH tebus išvesta, ir nutiesta HB. Ir kadangi lygia-
τ¦ς ΑΘ, ΕΖ εÙθε�α �νέπεσεν ¹ ΘΖ, α� ¥ρα ØπÕ ΑΘΖ, grečias AH , EF kerta tiesė HF , kampai tad AHF ,
ΘΖΕ γωνίαι δυσ�ν Ñρθα�ς ε�σιν �σαι. α� ¥ρα ØπÕ ΒΘΗ, HFE dviem statiem yra lygūs. BHG, GFE už du
ΗΖΕ δύο Ñρθîν �λάσσονές ε�σιν· α� δ� ¢πÕ �λασσόνων À stačiu tad mažesni; o nuo mažesnių už du stačiu į ba-
δύο Ñρθîν ε�ς ¥πειρον �κβαλλόµεναι συµπίπτουσιν· α� ΘΒ, galybę tęsiamos sutinka; HB, FE tęsiamos tad su-
ΖΕ ¥ρα �κβαλλόµεναι συµπεσοàνται. �κβεβλήσθωσαν κα� tiks. Tebus pratęstos ir tegu sutinka ties K, ir per
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συµπιπτέτωσαν κατ¦ τÕ Κ, κα� δι¦ τοà Κ σηµείου Ðποτέρv tašką K katrai EA, FH lygiagreti KL tebus išvesta,
τîν ΕΑ, ΖΘ παράλληλος ½χθω ¹ ΚΛ, κα� �κβεβλήσθωσαν ir HA, GB pratęstos iki taškų L, M . HLKF tad
α� ΘΑ, ΗΒ �π� τ¦ Λ, Μ σηµε�α. παραλληλόγραµµον ¥ρα yra lygiagretainis, ir HK jo įstrižainė, o AG, ME
�στ� τÕ ΘΛΚΖ, διάµετρος δ� αÙτοà ¹ ΘΚ, περ� δ� τ¾ν lygiagretainiai aplink HK, ir LB, BF vadinamieji
ΘΚ παραλληλόγραµµα µ�ν τ¦ ΑΗ, ΜΕ, τ¦ δ� λεγόµενα papildiniai; LB tad yra lygus BF . Tačiau BF tri-
παραπληρώµατα τ¦ ΛΒ, ΒΖ· �σον ¥ρα �στ� τÕ ΛΒ τù ΒΖ. kampiui C yra lygus; ir LB tad lygus C. Ir kadangi
¢λλ¦ τÕ ΒΖ τù Γ τριγώνJ �στ�ν �σον· κα� τÕ ΛΒ ¥ρα τù kampas GBE lygus ABM , bet GBE lygus ir D, tai
Γ �στιν �σον. κα� �πε� �ση �στ�ν ¹ ØπÕ ΗΒΕ γωνία τÍ ØπÕ ABM tad kampui D lygus yra.
ΑΒΜ, ¢λλ¦ ¹ ØπÕ ΗΒΕ τÍ ∆ �στιν �ση, κα� ¹ ØπÕ ΑΒΜ Prie duotos tad tiesės AB sudarytas duotam tri-
¥ρα τÍ ∆ γωνίv �στ�ν �ση. kampiui C lygus lygiagretainis LB tiesiniame kampe

Παρ¦ τ¾ν δοθε�σαν ¥ρα εÙθε�αν τ¾ν ΑΒ τù δοθέντι ABM , kuris lygus D; kaip tik, ką reikėjo padaryti.
τριγώνJ τù Γ �σον παραλληλόγραµµον παραβέβληται τÕ
ΛΒ �ν γωνίv τÍ ØπÕ ΑΒΜ, ¼ �στιν �ση τÍ ∆· Óπερ �δει
ποιÁσαι.

µε΄. 45.

Τù δοθέντι εÙθυγράµµJ �σον παραλληλόγραµµον συστ- Duotam tiesiakraščiui lygų lygiagretainį duotame
ήσασθαι �ν τÍ δοθείσV γωνίv εÙθυγράµµJ. tiesiniame kampe sudaryti.

�Εστω τÕ µ�ν δοθ�ν εÙθύγραµµον τÕ ΑΒΓ∆, ¹ δ� Tebūnie ABCD duotasis tiesiakraštis, o E duota-
δοθε�σα γωνία εÙθύγραµµος ¹ Ε· δε� δ¾ τù ΑΒΓ∆ sis tiesinis kampas; taigi, reikia tiesiakraščiui ABCD
εÙθυγράµµJ �σον παραλληλόγραµµον συστήσασθαι �ν τÍ lygų lygiagretainį duotame kampe E sudaryti.
δοθείσV γωνίv τÍ Ε. Tebus nutiesta DB, ir sudarytas trikampiui ABD

'Επεζεύχθω ¹ ∆Β, κα� συνεστάτω τù ΑΒ∆ τριγώνJ �σον lygus lygiagretainis FH kampeHKF , kuris yra lygus
παραλληλόγραµµον τÕ ΖΘ �ν τÍ ØπÕ ΘΚΖ γωνίv, ¼ �στιν E; ir sudarytas prie tiesės GH trikampiui DBC lygus
�ση τÍ Ε· κα� παραβεβλήσθω παρ¦ τ¾ν ΗΘ εÙθε�αν τù lygiagretainis GM kampe GHM , kuris yra lygus E.
∆ΒΓ τριγώνJ �σον παραλληλόγραµµον τÕ ΗΜ �ν τÍ ØπÕ Ir kadangi kampas E abejamHKF , GHM lygus yra,
ΗΘΜ γωνίv, ¼ �στιν �ση τÍ Ε. κα� �πε� ¹ Ε γωνία �κατέρv ir HKF tad yra lygus GHM . Bendras tebus pridėtas
τîν ØπÕ ΘΚΖ, ΗΘΜ �στιν �ση, κα� ¹ ØπÕ ΘΚΖ ¥ρα τÍ KHG; FKH , KHG lygūs tad KHG, GHM . Ta-
ØπÕ ΗΘΜ �στιν �ση. κοιν¾ προσκείσθω ¹ ØπÕ ΚΘΗ· α� čiau FKH , KHG dviem statiem yra lygūs; ir KHG,
¥ρα ØπÕ ΖΚΘ, ΚΘΗ τα�ς ØπÕ ΚΘΗ, ΗΘΜ �σαι ε�σίν. GHM dviem statiem tad lygūs. Taigi, prie tam tik-
¢λλ' α� ØπÕ ΖΚΘ, ΚΘΗ δυσ�ν Ñρθα�ς �σαι ε�σίν· κα� α� ros tiesės GH ir taško ant jos H dvi tiesi KH , HM ,
ØπÕ ΚΘΗ, ΗΘΜ ¥ρα δύο Ñρθα�ς �σαι ε�σίν. πρÕς δή ne toje pačioje pusėje gulį, gretimus kampus dviem
τινι εÙθε�v τÍ ΗΘ κα� τù πρÕς αÙτÍ σηµείJ τù Θ δύο statiem lygius sudaro; ant tiesės tad yra KH su HM ;
εÙθε�αι α� ΚΘ, ΘΜ µ¾ �π� τ¦ αÙτ¦ µέρη κείµεναι τ¦ς �φεξÁς ir kadangi lygiagrečias KM , FG kirto tiesė HG, tai
γωνίας δύο Ñρθα�ς �σας ποιοàσιν· �π' εÙθείας ¥ρα �στ�ν ¹ priešiniai kampai MHG, HGF lygūs vienas kitam
ΚΘ τÍ ΘΜ· κα� �πε� ε�ς παραλλήλους τ¦ς ΚΜ, ΖΗ εÙθε�α yra. Bendras tebus pridėtas HGL; MHG, HGL tad
�νέπεσεν ¹ ΘΗ, α� �ναλλ¦ξ γωνίαι α� ØπÕ ΜΘΗ, ΘΗΖ yra lygūs HGF , HGL. Tačiau MHG, HGL dviem
�σαι ¢λλήλαις ε�σίν. κοιν¾ προσκείσθω ¹ ØπÕ ΘΗΛ· α� ¥ρα statiem lygūs; tai irHGF , HGL dviem statiem lygūs;
ØπÕ ΜΘΗ, ΘΗΛ τα�ς ØπÕ ΘΗΖ, ΘΗΛ �σαι ε�σιν. ¢λλ' α� ant tiesės tad yra FG su GL. Ir kadangi FK lygi bei
ØπÕ ΜΘΗ, ΘΗΛ δύο Ñρθα�ς �σαι ε�σίν· κα� α� ØπÕ ΘΗΖ, lygiagreti HG, bet ir HG – ML, tai ir KF yra lygi
ΘΗΛ ¥ρα δύο Ñρθα�ς �σαι ε�σίν· �π' εÙθείας ¥ρα �στ�ν ¹ bei lygiagreti ML; ir jungia jas tiesės KM , FL; tai
ΖΗ τÍ ΗΛ. κα� �πε� ¹ ΖΚ τÍ ΘΗ �ση τε κα� παράλληλός ir KM , FL lygios bei lygiagrečios yra; lygiagretainis
�στιν, ¢λλ¦ κα� ¹ ΘΗ τÍ ΜΛ, κα� ¹ ΚΖ ¥ρα τÍ ΜΛ �ση tad yra KFLM . Ir kadangi trikampis ABD lygus
τε κα� παράλληλός �στιν· κα� �πιζευγνύουσιν αÙτ¦ς εÙθε�αι lygiagretainiui FH , o DBC – GM , visas tad tie-
α� ΚΜ, ΖΛ· κα� α� ΚΜ, ΖΛ ¥ρα �σαι τε κα� παράλληλοί siakraštis ABCD visam lygiagretainiui KFLM yra
ε�σιν· παραλληλόγραµµον ¥ρα �στ� τÕ ΚΖΛΜ. κα� �πε� �σον lygus.
�στ� τÕ µ�ν ΑΒ∆ τρίγωνον τù ΖΘ παραλληλογράµµJ, τÕ
δ� ∆ΒΓ τù ΗΜ, Óλον ¥ρα τÕ ΑΒΓ∆ εÙθύγραµµον ÓλJ τù
ΚΖΛΜ παραλληλογράµµJ �στ�ν �σον.
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Τù ¥ρα δοθέντι εÙθυγράµµJ τù ΑΒΓ∆ �σον παραλ- Duotam tad tiesiakraščiuiABCD lygus sudarytas
ληλόγραµµον συνέσταται τÕ ΚΖΛΜ �ν γωνίv τÍ ØπÕ ΖΚΜ, lygiagretainis KFLM kampe FKM , kuris yra lygus
¼ �στιν �ση τÍ δοθείσV τÍ Ε· Óπερ �δει ποιÁσαι. duotajam E; kaip tik, ką reikėjo padaryti.

µ$΄. 46.

'ΑπÕ τÁς δοθείσης εÙθείας τετράγωνον ¢ναγράψαι. Iš duotos tiesės ketvirtainį nubrėžti.
�Εστω ¹ δοθε�σα εÙθε�α ¹ ΑΒ· δε� δ¾ ¢πÕ τÁς ΑΒ Tebūnie AB duotoji tiesė; taigi, reikia iš tiesės AB

εÙθείας τετράγωνον ¢ναγράψαι. ketvirtainį nubrėžti.
�Ηχθω τÍ ΑΒ εÙθείv ¢πÕ τοà πρÕς αÙτÍ σηµείου τοà Tebus tiesei AB iš taško ant jos A stačiais išvesta

Α πρÕς Ñρθ¦ς ¹ ΑΓ, κα� κείσθω τÍ ΑΒ �ση ¹ Α∆· κα� AC, ir tebus atidėta AD, lygi AB; ir per tašką D te-
δι¦ µ�ν τοà ∆ σηµείου τÍ ΑΒ παράλληλος ½χθω ¹ ∆Ε, bus išvesta DE, lygiagreti AB, o per tašką B išvesta
δι¦ δ� τοà Β σηµείου τÍ Α∆ παράλληλος ½χθω ¹ ΒΕ. πα- BE, lygiagreti AD. Lygiagretainis tad yra ADEB;
ραλληλόγραµµον ¥ρα �στ� τÕ Α∆ΕΒ· �ση ¥ρα �στ�ν ¹ µ�ν AB tad lygi DE, o AD – BE. Tačiau AB yra lygi
ΑΒ τÍ ∆Ε, ¹ δ� Α∆ τÍ ΒΕ. ¢λλ¦ ¹ ΑΒ τÍ Α∆ �στιν �ση· AD; keturios tad BA, AD, DE, EB lygios yra vie-
α� τέσσαρες ¥ρα α� ΒΑ, Α∆, ∆Ε, ΕΒ �σαι ¢λλήλαις ε�σίν· na kitai; lygiakraštis tad yra lygiagretainis ADEB.
�σόπλευρον ¥ρα �στ� τÕ Α∆ΕΒ παραλληλόγραµµον. λέγω Teigiu dabar, kad ir stačiakampis. Kadangi mat ly-
δή, Óτι κα� Ñρθογώνιον. �πε� γ¦ρ ε�ς παραλλήλους τ¦ς ΑΒ, giagrečias AB, DE kirto tiesė AD, tai kampai BAD,
∆Ε εÙθε�α �νέπεσεν ¹ Α∆, α� ¥ρα ØπÕ ΒΑ∆, Α∆Ε γωνίαι ADE dviem statiem lygūs. Status gi BAD; status
δύο Ñρθα�ς �σαι ε�σίν. Ñρθ¾ δ� ¹ ØπÕ ΒΑ∆· Ñρθ¾ ¥ρα κα� tad ir ADE. O lygiagretainių sričių priešingos kraš-
¹ ØπÕ Α∆Ε. τîν δ� παραλληλογράµµων χωρίων α� ¢πε- tinės ir kampai lygūs vienas kitam yra; status tad ir
ναντίον πλευραί τε κα� γωνίαι �σαι ¢λλήλαις ε�σίν· Ñρθ¾ ¥ρα abejas priešingų kampų ABE, BED; stačiakampis
κα� �κατέρα τîν ¢πεναντίον τîν ØπÕ ΑΒΕ, ΒΕ∆ γωνιîν· tad yra ADEB. Bet įrodyta ir lygiakraštis.
Ñρθογώνιον ¥ρα �στ� τÕ Α∆ΕΒ. �δείχθη δ� κα� �σόπλευρον.
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Τετράγωνον ¥ρα �στίν· καί �στιν ¢πÕ τÁς ΑΒ εÙθείας Ketvirtainis tad yra; ir yra iš tiesės AB nubrėžtas;
¢ναγεγραµµένον· Óπερ �δει ποιÁσαι. kaip tik, ką reikėjo padaryti.

µζ΄. 47.

'Εν το�ς Ñρθογωνίοις τριγώνοις τÕ ¢πÕ τÁς τ¾ν Ñρθ¾ν Stačiųjų trikampių ketvirtainis iš prieš statųjį
γωνίαν Øποτεινούσης πλευρ©ς τετράγωνον �σον �στ� το�ς ¢πÕ kampą tįsinčios kraštinės lygus yra ketvirtainiams iš
τîν τ¾ν Ñρθ¾ν γωνίαν περιεχουσîν πλευρîν τετραγώνοις. statųjį kampą aprėpiančių kraštinių.

�Εστω τρίγωνον Ñρθογώνιον τÕ ΑΒΓ Ñρθ¾ν �χον τ¾ν Tebūnie ABC status trikampis, turįs statųjį kam-
ØπÕ ΒΑΓ γωνίαν· λέγω, Óτι τÕ ¢πÕ τÁς ΒΓ τετράγωνον �σον pą BAC; teigiu, kad ketvirtainis iš BC lygus yra ket-
�στ� το�ς ¢πÕ τîν ΒΑ, ΑΓ τετραγώνοις. virtainiams iš BA, AC.

'Αναγεγράφθω γ¦ρ ¢πÕ µ�ν τÁς ΒΓ τετράγωνον τÕ Tebus tad iš BC nubrėžtas ketvirtainis BDEC, o
Β∆ΕΓ, ¢πÕ δ� τîν ΒΑ, ΑΓ τ¦ ΗΒ, ΘΓ, κα� δι¦ τοà iš BA, AC – GB, HC, ir per A katrai BD, CE ly-
Α Ðποτέρv τîν Β∆, ΓΕ παράλληλος ½χθω ¹ ΑΛ· κα� giagreti AL tebus išvesta; ir tebus nutiestos AD, FC.
�πεζεύχθωσαν α� Α∆, ΖΓ. κα� �πε� Ñρθή �στιν �κατέρα τîν Ir kadangi yra status abejas kampų BAC, BAG, tai
ØπÕ ΒΑΓ, ΒΑΗ γωνιîν, πρÕς δή τινι εÙθείv τÍ ΒΑ κα� τù prie tam tikros tiesės BA ir prie taško A ant jos dvi
πρÕς αÙτÍ σηµείJ τù Α δύο εÙθε�αι α� ΑΓ, ΑΗ µ¾ �π� tiesi AC, AG, ne toje pačioje pusėje gulinčios, greti-
τ¦ αÙτ¦ µέρη κείµεναι τ¦ς �φεξÁς γωνίας δυσ�ν Ñρθα�ς �σας mus kampus dviem statiem lygius sudaro; ant tiesės
ποιοàσιν· �π' εÙθείας ¥ρα �στ�ν ¹ ΓΑ τÍ ΑΗ. δι¦ τ¦ αÙτ¦ tad yra CA su AG. Dėl to pat gi ir BA su AH yra
δ¾ κα� ¹ ΒΑ τÍ ΑΘ �στιν �π' εÙθείας. κα� �πε� �ση �στ�ν ant tiesės. Ir kadangi kampas DBC yra lygus FBA
¹ ØπÕ ∆ΒΓ γωνία τÍ ØπÕ ΖΒΑ· Ñρθ¾ γ¦ρ �κατέρα· κοιν¾ – status mat abejas – bendras tebus pridėtas ABC;
προσκείσθω ¹ ØπÕ ΑΒΓ· Óλη ¥ρα ¹ ØπÕ ∆ΒΑ ÓλV τÍ ØπÕ visas tadDBA visam FBC yra lygus. Ir kadangiDB
ΖΒΓ �στιν �ση. κα� �πε� �ση �στ�ν ¹ µ�ν ∆Β τÍ ΒΓ, ¹ δ� lygi BC, o FB – BA, tai dvi DB, BA dviem CB,
ΖΒ τÍ ΒΑ, δύο δ¾ α� ∆Β, ΒΑ δύο τα�ς ΖΒ, ΒΓ �σαι ε�σ�ν BF † lygios yra abeja abejai; ir kampas DBA kampui
�κατέρα �κατέρv· κα� γωνία ¹ ØπÕ ∆ΒΑ γωνίv τÍ ØπÕ ΖΒΓ FBC lygus; taigi, ir pagrindas AD pagrindui FC
�ση· βάσις ¥ρα ¹ Α∆ βάσει τÍ ΖΓ [�στιν] �ση, κα� τÕ ΑΒ∆ yra lygus, ir trikampis ABD trikampiui FBC lygus;
τρίγωνον τù ΖΒΓ τριγώνJ �στ�ν �σον· καί [�στι] τοà µ�ν ir dveja toks kaip trikampis ABD yra lygiagretainis
ΑΒ∆ τριγώνου διπλάσιον τÕ ΒΛ παραλληλόγραµµον· βάσιν BL; pagrindą juk tą patį BD turi, ir yra tarp tų
τε γ¦ρ τ¾ν αÙτ¾ν �χουσι τ¾ν Β∆ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς ε�σι πα- pačių lygiagrečių BD, AL; o kaip trikampis FBC
ραλλήλοις τα�ς Β∆, ΑΛ· τοà δ� ΖΒΓ τριγώνου διπλάσιον τÕ dveja toks yra ketvirtainis GB; pagrindą juk tą patį
ΗΒ τετράγωνον· βάσιν τε γ¦ρ πάλιν τ¾ν αÙτ¾ν �χουσι τ¾ν FB turi ir yra tarp tų pačių lygiagrečių FB, GC. [o
ΖΒ κα� �ν τα�ς αÙτα�ς ε�σι παραλλήλοις τα�ς ΖΒ, ΗΓ. [τ¦ lygių dveja lygu viena kitam yra;] lygus tad yra lygia-
δ� τîν �σων διπλάσια �σα ¢λλήλοις �στίν·] �σον ¥ρα �στ� κα� gretainis BL ketvirtainiui GB. Panašiai gi, nutiesus
τÕ ΒΛ παραλληλόγραµµον τù ΗΒ τετραγώνJ. Ðµοίως δ¾ AE, BK, bus įrodyta ir lygiagretainis CL lygus ket-
�πιζευγνυµένων τîν ΑΕ, ΒΚ δειχθήσεται κα� τÕ ΓΛ παραλ- virtainiui HC; visas tad ketvirtainis BDEC dviem
ληλόγραµµον �σον τù ΘΓ τετραγώνJ· Óλον ¥ρα τÕ Β∆ΕΓ ketvirtainiam GB, HC lygus yra. Ir yra ketvirtainis
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τετράγωνον δυσ� το�ς ΗΒ, ΘΓ τετραγώνοις �σον �στίν. καί BDEC iš BC nubrėžtas, o GB, HC – iš BA, AC.
�στι τÕ µ�ν Β∆ΕΓ τετράγωνον ¢πÕ τÁς ΒΓ ¢ναγραφέν, τ¦ Taigi, ketvirtainis iš BC yra lygus ketvirtainiams iš
δ� ΗΒ, ΘΓ ¢πÕ τîν ΒΑ, ΑΓ. τÕ ¥ρα ¢πÕ τÁς ΒΓ πλευρ©ς BA, AC.
τετράγωνον �σον �στ� το�ς ¢πÕ τîν ΒΑ, ΑΓ πλευρîν τε-
τραγώνοις.

Η

Κ

Γ

Ζ

∆ Λ Ε

Β

Θ

Α

F

H

K

A

CB

G

D L E

'Εν ¥ρα το�ς Ñρθογωνίοις τριγώνοις τÕ ¢πÕ τÁς τ¾ν Stačiųjų tad trikampių ketvirtainis iš prieš statų-
Ñρθ¾ν γωνίαν Øποτεινούσης πλευρ©ς τετράγωνον �σον �στ� jį kampą tįsinčios kraštinės lygus yra ketvirtainiams
το�ς ¢πÕ τîν τ¾ν Ñρθ¾ν [γωνίαν] περιεχουσîν πλευρîν τε- iš statųjį [kampą] aprėpiančių kraštinių; kaip tik, ką
τραγώνοις· Óπερ �δει δε�ξαι. reikėjo įrodyti.

† Graikiškame FB, BC.

µη΄. 48.

'Ε¦ν τριγώνου τÕ ¢πÕ µι©ς τîν πλευρîν τετράγωνον Jei ketvirtainis iš vienos trikampio kraštinių bū-
�σον Ï το�ς ¢πÕ τîν λοιπîν τοà τριγώνου δύο πλευρîν tų lygus ketvirtainiams iš likusių dviejų trikampio
τετραγώνοις, ¹ περιεχοµένη γωνία ØπÕ τîν λοιπîν τοà kraštinių, tai tų likusiųjų dviejų kraštinių aprėpiamas
τριγώνου δύο πλευρîν Ñρθή �στιν. kampas status bus.
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Α Β

Γ

∆ A BD

C

Τριγώνου γ¦ρ τοà ΑΒΓ τÕ ¢πÕ µι©ς τÁς ΒΓ πλευρ©ς Taigi, ketvirtainis iš vienos trikampio ABC kraš-
τετράγωνον �σον �στω το�ς ¢πÕ τîν ΒΑ, ΑΓ πλευρîν τε- tinės BC tebūnie lygus ketvirtainiams iš kraštinių
τραγώνοις· λέγω, Óτι Ñρθή �στιν ¹ ØπÕ ΒΑΓ γωνία. BA, AC; teigiu, kad status yra kampas BAC.

�Ηχθω γ¦ρ ¢πÕ τοà Α σηµείου τÍ ΑΓ εÙθείv πρÕς Tebus tad tiesei AC nuo taško A stačiais išvesta
Ñρθ¦ς ¹ Α∆ κα� κείσθω τÍ ΒΑ �ση ¹ Α∆, κα� �πεζεύχθω ¹ AD ir atidėta AD, lygi BA. Ir tebus nutiesta DC.
∆Γ. �πε� �ση �στ�ν ¹ ∆Α τÍ ΑΒ, �σον �στ� κα� τÕ ¢πÕ τÁς Kadangi DA lygi AB, lygus yra ketvirtainis iš DA
∆Α τετράγωνον τù ¢πÕ τÁς ΑΒ τετραγώνJ. κοινÕν προ- ketvirtainiui iš AB. Bendras tebus pridėtas ketvir-
σκείσθω τÕ ¢πÕ τÁς ΑΓ τετράγωνον· τ¦ ¥ρα ¢πÕ τîν ∆Α, tainis iš AC; ketvirtainiai tad iš DA, AC lygūs yra
ΑΓ τετράγωνα �σα �στ� το�ς ¢πÕ τîν ΒΑ, ΑΓ τετραγώνοις. ketvirtainiams iš BA, AC. Tačiau tiems iš DA, AC
¢λλ¦ το�ς µ�ν ¢πÕ τîν ∆Α, ΑΓ �σον �στ� τÕ ¢πÕ τÁς ∆Γ· lygus yra iš DC; status juk yra kampasDAC; o tiems
Ñρθ¾ γάρ �στιν ¹ ØπÕ ∆ΑΓ γωνία· το�ς δ� ¢πÕ τîν ΒΑ, ΑΓ iš BA, AC lygus yra iš BC; buvo tariama juk; ket-
�σον �στ� τÕ ¢πÕ τÁς ΒΓ· Øπόκειται γάρ· τÕ ¥ρα ¢πÕ τÁς ∆Γ virtainis tad iš DC lygus ketvirtainiui iš BC; taigi ir
τετράγωνον �σον �στ� τù ¢πÕ τÁς ΒΓ τετραγώνJ· éστε κα� kraštinė DC yra lygi BC; ir kadangi DA lygi AB, o
πλευρ¦ ¹ ∆Γ τÍ ΒΓ �στιν �ση· κα� �πε� �ση �στ�ν ¹ ∆Α τÍ AC bendra, tai dvi DA, AC dviem BA, AC lygios
ΑΒ, κοιν¾ δ� ¹ ΑΓ, δύο δ¾ α� ∆Α, ΑΓ δύο τα�ς ΒΑ, ΑΓ yra; ir pagrindas DC pagrindui BC lygus; kampas
�σαι ε�σίν· κα� βάσις ¹ ∆Γ βάσει τÍ ΒΓ �ση· γωνία ¥ρα ¹ ØπÕ tad DAC kampui BAC yra lygus. Bet DAC status;
∆ΑΓ γωνίv τÍ ØπÕ ΒΑΓ [�στιν] �ση. Ñρθ¾ δ� ¹ ØπÕ ∆ΑΓ· status tad ir BAC.
Ñρθ¾ ¥ρα κα� ¹ ØπÕ ΒΑΓ. Jei tad ketvirtainis iš vienos trikampio kraštinių

'Ε¦ν ¢ρ¦ τριγώνου τÕ ¢πÕ µι©ς τîν πλευρîν τετράγωνον būtų lygus ketvirtainiams iš likusių dviejų trikampio
�σον Ï το�ς ¢πÕ τîν λοιπîν τοà τριγώνου δύο πλευρîν kraštinių, tai tų likusiųjų dviejų kraštinių aprėpiamas
τετραγώνοις, ¹ περιεχοµένη γωνία ØπÕ τîν λοιπîν τοà kampas status bus; kaip tik, ką reikėjo įrodyti.
τριγώνου δύο πλευρîν Ñρθή �στιν· Óπερ �δει δε�ξαι.
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